Conceito

Consideremos um poligono (ou regiao poligonal)
ABCDE de cinco lados num plano o e um ponto V fora
de o. Tomemos segmentos de reta, todos com uma
extremidade em Ve a outra extremidade num dos pon-
tos de ABCDE. A reunido desses segmentos é um séli-
do chamado piramide, neste caso pirdmide pentagonal.

Tanto para conceituar pirdmide como para dar
nome aos seus elementos, tomamos uma piramide
pentagonal. Se, por exemplo, em vez de um pentago-
no, tivéssemos escolhido como base um tridngulo,
um quadrilatero, etc., terfamos, respectivamente,
uma piramide triangular, uma piramide quadrangular,
e assim por diante.

‘ %

Elementos

Considerando a piramide representada a seguir,
temos:

Vé o vértice da piramide;

#- 0 poligono ABCDE € a base da piramide;

#- 0s lados AB, BC, CD, DE e EA sdo as arestas da
hase;

i 0s segmentas VA, VB, VC, VD e VE s3oas arestas
laterais;

#os triangulos VAB, VBC, YCD, VDE e VEA s3o as fa-
ces laterais;

# adistancia do vértice da pirémide ao plano da
base € a altura da piramide;

i secao transversal é qualquer intersecao nao va-
zia da piramide com um plano paralelo & base

(desde que este nao passe pelo vértice).

V (vértice)

secdo
transversal

face aresta lateral

lateral

altura (h)

aresta da base

base

@

Classificacdo e nimero
de faces :

As pirdmides sao classificadas de acordo com o
namero de arestas da base e, portanto, pelo nimero
de faces laterais. Assim, temos:

s pirdmide triangular: a base tem trés arestas; a
piramide possui trés faces laterais e, portanto,
contando com a base, a piramide possui quatro
faces.




siramide quadrangular: a base tem quatro ares-
et i wawees Piramide regular

tas; a piramide possui quatro faces laterais e,

portanto, contando com a base, a piramide pos- Piramide regular & uma pirdmide cuja base € um
sui cinco faces. poligono regular e a projecdo ortogonal do vértice
: sobre o plana da base é o centro da base.

E assim por diante. Numa pir&mide regular, as arestas laterais s3o

congruentes e as faces laterais sdo tridngulos isos-
celes congruentes.

0 ap6tema de uma piramide regular (indicado
por g) é a altura de uma face lateral relativa a aresta
da base.

Na figura abaixo temos uma piramide regular he-
xagonal em que h é a altura, m é 0 apétema da base e

. A s 9 € 0 apdtema da pirdmide.
piramide triangular ou tetragdro pirdmide quadrangular Abase ABCDEF é um hexdgono regular, J € o cen-

3 faces laterais 4 faces laterais VA & ¢
e in Sl facok tro da base e V0 é perpendicular ao plano da base.

Vejamos alguns exemplos de piramides:

¥ v

piramide hexagonal
6 faces laterais
Total: 7 faces

B. i e

Vejamas mais dois exemplos de piramides regu-

' :  lares:
‘Seja uma plrémlde de base com X arestas v

Vamos calcuiar onumero total devertlces ares-
tase faces

Na base héxvertlcese no total a p}ramlde
temV=x+ 1 Lt !

De cada vértice da base parte uma aresta la-
teral; portanto, a piramide apresentaum total de
arestasigual a A= x+x=2x. L

Ouanto ao ntimero de. faces, ha X faces 1ate-
piramide triangular regular
rals e a base. 0 total de faces é F X+ i {(abasa'é up tanguio
{  Como a piramide & um poliedro convexo, vale Hoilrero)
3 re!agao de Euler:

A E—
V= A+F x+1 2x+x+1 ZVXEle

pirAmide quadrangular regular
(a base & um quadrado)




Relagdo notavel

Notamos que em uma pirdmide regular qualquer:

em que h ¢ a altura, m é o apétema dabasee g éo
apdtema da piramide.

Areas
Area da base: A,

A area da base de uma pirdmide € a area do
poligono da base e é indicada por A,

Area lateral: A,

A superficie lateral de uma piramide € a reunido
das suas faces laterais. A drea dessa superficie é cha-
mada 4rea lateral da pirdmide e é indicada por Ay.

, = soma das #reas das faces laterais |

Area total: A,

A superficie total de uma piramide € a reunido da
superficie lateral com a base da piramide. A area des-
sa superficie é chamada &rea total da pirdmide e €
indicada por A,.

(A=At |

Vamos calcular a area da base, a area lateral
e a Area total de uma piramide regular gquadran-
' gular,-sa-ben‘do'que aaresta dabase mede Gcme
a altura da piramide mede 4 cm. |

e Areadabase
A= B8 = AL = BB em®
o Arealateral .
A superficie lateral é composta de quatro
triangulos isosceles, congruentes entre si,
todos de base 6 cm e altura g. 0 apétema da
base (m) da piramide é:
: 4

.. == :3
m=—=m=3cm

Calculamos a altura da face, que é 0 ap6tema
~ da piramide:
g2:h2+m2=>32=42+32:>g=5(:m
Assim: |
I L
A€—4‘T=2'6'5=>Ag:60 cm
* Areatotal

A=A +A=36+60=A=96 cm?

Volume: V

0 volume de uma piramide triangular vale um ter-
¢o do volume de um prisma triangular de mesma
base e mesma altura. As figuras abaixo mostram a
decomposicdo de um prisma triangular em trés
tetraedros de mesmo volume:

E

Assim, a piramide DABC, por exemplo, corres-
ponde a um tergo do volume do prisma ABCDEF.
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0 procedimento é andlogo para qualquer tipo de
piramide (quadrangular, pentagonal, etc.). Portanto,

o volume de uma pirdmide qualquer é dado pela for-

mula:

vV :%' (4rea da base) - (medida da altura)

Um pentégono regular de aresta € e apétema
m é a base de uma piramide de altura H.

Para determinar o volume da piramide, deve-
mos inicialmente encontrar a area da base.

Como se trata de uma base regular, podemos
aplicar a férmula que contém o semiperimetro:
A, =pa. Assim:

Note que ndo importa o fato de a piramide
ser regular, ou n3o. Nos dois casos o volume € o
mesmo.

Seja uma piramide regular hexagonal de al-
tura 30 cm e aresta da base medindo 20 cm. Va-
mos determinar Ay, Ay, A e V.

Inicialmente aproveitamos este exemplo
para visualizar as superficies lateral e total da
piramide.

A

[

superficie
lateral

Area da base

E a drea de um hexagono regular de lado
€=20cm:

453 62003
e
A, = 600V 3 cm?

AbZB

Area lateral

A(-.'IB'(—;*'E'E):%% @)

Calculo de m (o apétema da base é a altura:
de um tridngulo equilatero):

o R
m = 2-__ 5 =10v 3
m =10V 3 cm

0 apdtema g da piramide é dado por:
9% =h? 4 m? = p? = 302 + (10¥3)7 = 1 200
g= 20V3 cm '
Substituindo em (*):
Ap=3-20-20V3=A, = 1200V3 cm?
Area total
A=A + A, =600Y3 + 12003
A, = 1800Y3 cm?
Volume

V:%—‘Ab»hz%BUUﬁGO

V=6000V3cm?



o regular

Tetraedro regularé uma piramide regular em que

as quatro faces s&o congruentes.

Um tetraedro regular possui todas as seis ares-

1as congruentes.

Notemos, na figura a seguir, que as quatro faces

ABC, ABD, ACD e BCD do tetraedro ABCD s&o triangu-
los eqUilateros e qualquer uma delas pode ser consi-
derada a base do tetraedro regular.

A

Vejamos como obter a dreatotal A, a alturaheo

volume V de um tetraedro regular de aresta g.

= Areatotal

Aareatotal vale o quadruplo da drea da face. Cada
face & um triangulo eqUilétero de lado a.

13

A=4-238 p=a2V3 |

Altura

A projecao do vértice A sobre a base BCD é o cen-
tro 0 dessa face.

Sendo M o ponto média de CD, vamos calcular BO
na base e a altura h no tridngulo ADB, retangulo
em &

BM = a23
BU:%’BM
BO = 333
DM—% BM = %'BU- af

que € expressao do apétema do A eq(iiltera,

ava
3
No AAOB, sendo AB = a, BO = 3‘3@ e AO = h,
temos:
NIV
2]
. 3
3a?
h2: 2
Ty
2 : ......... R
hE _Bi ih= __aﬁ
9 3 ]
e Volume
. o a?3
A area da base € a area de uma face: A, = 7]
V=ZAh
vl N3 aVe a2 |
3 4 3 SEEAN

A Classifique a piramide de cada caso, sabendo
que ela possui:

a) 6 faces

b) 12 arestas

c) 8 vértices

d) asomadosangulos das faces igual a 16 retos

£.. Em cada caso classifique a pirimide de acordo’

com a informagio apresentada sobre quantida- -
des A de arestas, F de faces ou V de vértices.

a) V=11 d) V+F=12
b) F=11 e) V=F
¢) A=11

=, Determine a 4rea total e o volume de um

tetraedro regular de aresta de 12 cm.



#, Em uma pirdmide triangular regular, a aresta
da base mede 6 m e a altura, V6 m. Determine:
a) a drea total da pirdmide;

b) a aresta lateral da pirdmide.

. Em uma piramide regular de base quadrada,
a drea da base mede 16 cm? e a drea total,
8(2 + V29) em?2. Qual é o volume da pira-
mide?

. Determine a drea total e o volume de uma pira-
mide quadrangular regular que tem 8 arestas
medindo 8 cm cada uma.

¢, H4 algum tempo as embalagens de achoco-
latados tinham a forma de tetraedros regula-
res. Sabendo que o volume de cada embala-

tros quadrados, a quantidade de material ne-
cessdria para confeccionar uma dessas emba-
lagens.

/. ABCDE ¢é uma pirdmide quadrangular regular
de altura AH.

B C
Em cada caso, determine a drea total da pirami-
de, dados:

a) BH=3V2cmeAH=4cm
b) AH=8cmeAC=10cm
¢) AB=BE=5cm
d) AC=CE=6cm

. A piramide ABCDEFG abaixo é regular, e H é o
centro da base.

gem era 1442 cm’, determine, em centime- 4

Em cada caso, determine o volume da pirdmide,
dados: :

a) BC=6cmeAH=5cm

b) BE=8cmeAD=5cm

¢) CD =8 cme CDA = 60°

d) AH=3HC=6cm

'. O cubo abaixo tem aresta de 7 cm.

Determine o volume da parte do cubo ndo ocu-
pada pela pirdmide.

. Na figura abaixo, O é o centro da face ABCD do
cubo ABCDEFGH.

Sabendo que GE = 92 m, determine;

a) adrea total e o volume da pirdmide de base
EFGH e vértice O

b) o volume da pirimide ABGFE.

. Uma pirdmide quadrangular regular tem 4 m
de altura e sua aresta lateral mede 5 m. Deter-
mine o volume da pirdmide e sua drea total.

. Aaltura de um tetraedro regular mede 6v2 cm.

Determine a drea total e o volume desse tetraedro.

+. (UF-PE) Os segmentos VA, VB e VC sio dois a

dois perpendiculares no espago, comeo ilustra-
do abaixo.

A

B& c

Se VA =5, VB = 6, VC = 7, qual o volume da
pirdmide triangular ABCV?



1%, Em cada uma das piramides regulares de vérti-
ce V abaixo, O é o centro da base. Determine a

drea total e o volume de cada pirdmide.

a) VO=20;BC=10 b) VC=20;0C=10

v VA

B

sdo representadas abaixo:

a) Calculearazio de semelhanca entre as ares-

tas de uma e de outra.
b) Determine a altura h.

c) Sendo £ = 3 cm, ache as dreas totais das pi-

rdmides e a razio entre elas.

d) Qual é a razdo entre os volumes das pira-

. mides?

vértices do tetraedro abaixo.
D

B

Sabendo que BC mede 6v2 cm, determine o

volume do tetraedro e sua drea total.

EE

-
]

conforme ilustram as figuras abaixo.

- Duas pirdmides quadrangulares semelhantes

213.0 octaedro regular é um

. O ponto A ¢ equidistante de todos os outros

? . Todas as arestas da lan-

- (UL E. Quro Preto-MG) De um cubo de 2 cm de
aresta (ABCDEFGH), retirou-se uma pirdmide
(EFGB), resultdando num sélido ABCDEGH,

Para o sélido resultante (ABCDEGH), deter-
mine: :

a) adrea total;
b) o volume.

(UF-MG) Uma piramide de base quadrada é
construida recortando-se e dobrando-se uma
cartolina quadrada de 100 cm de lado, como
mostrado nesta figura:

100

Determine:

a) aaltura da pirimide em funcio de g;

b) o volume da piramide em fungdo de a;

c) os valores de a para os quais se pode cons-
truir uma pirdimide dessa maneira.

poliedro com doze arestas
de mesma medida e oito
faces triangulares (eqiiila-
teras) congruentes.

Se uma aresta desse soli-
domede 3 cm, qual é 0 seu
volume?

- Cada uma das doze arestas de um poliedro re-

gular mede 4 cm. Qual é o volume do sélido?
Qual é sua 4rea total?

terna oriental da ilus-'
tracao ao lado medem
5cm.

Determine o volume de
ar contido na lanterna e
0 gasto com a seda uti-
lizada na sua fabricacdo,
sabendo que o metro
quadrado desse tecido
custa R$ 1 000,00. (Use
V3 = 1,7 como boa
aproximacao.)




. Qual deve ser a aresta de um octaedro regular

G 4
para que seu volume seja igual a Y m?*

. (UFF-R]) Considere ABCDEFGH um cubo cuja

aresta mede 1 cm e I um ponto no prolonga-
mento da aresta AB, de tal modo que o volume
do tetraedro ADFI tenha o mesmo volume do
cubo ABCDEFGH.

Tronco de piramide

Tronco de pirdmide de bases paralelas é areuniéo
da base de uma pirdmide com uma secao transver-
sal e com o conjunta dos pontos da piramide com-
preendidos entre o plano da base e o plano da seg¢do
transversal.

A pirdmide é, ent3o, repartida, pela secéo trans-
versal, em dois sélidos: uma nova pirdmide — seme-
lhante a primeira e igualmente com vértice V —e um
tronco de pirdmide de bases paralelas.

Elementos

# base maior do tronco: é a base da pirdmide.

# base menor do tronco: é a se¢do transversal da
piramide. '

& alturadotronco: é a distancia entre os planos das
bases.

Tronco de piramide regular

Tronco de pirdmide regular € o tronco de bases
paralelas obtido de uma pirdmide regular.
Num tronco de piramide regular:

== as arestas laterais s80 congruentes entre si;

= as bases sao poligonos regulares seme-
lhantes;

w as faces laterais s8o trapézios isdsceles, con-
gruentes entre si;

w @& altura de qualquer face lateral chama-se
apdtema do tranco.

base menor

h (altura)

: apotema
base maior

aresta

Areas e volume

Areas das bases: Az e A,

Adrea da base maior € indicada porAg e a area da
hase menor é indicada por A,. Ambas sdo areas de
poligonos.

Area lateral: A,

A superficie lateral de um tronco de piramide
é a reunido das faces laterais do tronco. A area des-
sa superficie é chamada area lateral e é indicada
por Ag.

Ap = soma das areas das faces laterais |

Area total: 4,

A superficie total de um tronco de pirdmide € a
reunido da superficie lateral com a base maiar e com
abase menor. Adrea dessa superficie € chamada area
total e é indicada porA,.
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No caso de um tronco de pirdmide hexagonal re- A
gular, temos: com as areas laterais (—éi =B = 4) e com as

f Sl
areas totais | —=k2=4|.
at
Quanto aos volumes, a razdo de semelhanca

entre eles é %: k3=8.

Uma piramide quadrangular regular, de altura
medindo 12 cm e aresta da base medindo 32 cm,
€ secionada a 3 cm do vértice por um plano para-
lelo & base.

A =6 - (4rea de uma face lateral) = 6 - (4rea de um Vamos determinar a area total do tronco obtido.

trapézio isésceles)

areadeum
Ai=6" ( S e ) oA
. trapézio isosceles

Ay

P ( area de um )+ ( 4rea de outro )
hexagono regular hexagono regular

Ag + A,

Calculo do apotema VM da piramide original:

,_'._; i
il o VM? = 122 + 162 = VM = 20 cm

Seja uma piramide regular cuja base tem

aresta medindo 2x. Por um plano paralelo a base AVOM' ~ AVOM:
secionamos a piramide de modo que a aresta da VO VM  OM
base da nova piramide meca x. VO VM T oM
£=ﬂ=£:{w'=5cm
3 M a=8cm
> _
Temos:

g=MM'=VM-VM'=20-5
g = 15 cm (apdtema do tronco)

A drea lateral do tronco é dada por:

32+8

Nessas condiéﬁes, a razdo de semelhanca Ap=4- T15=1200
entre as duas piramides (da maior para a menar)
2x Ag= 1200 cm?
valek=—=72.
Daf:

Evidentemente, as areas das bases saao rela-

; A
cionadas por,&\—B = k? = 4, o mesmo ocorrendo

b

Ac=Ag+ A+ A,
A =32%+82+1200=> A, =2 288 cm?

B g
=i
et i



Volume

0 volume de um tronco de piramide qualquer de
bases paralelas é obtido pela diferenga entre os vo-
lumes de duas piramides: a de base Ag e a de base Ay,

Sejam x a altura de V; e h a altura do tronca.

Por T, temos:

BB o Bhgen % s Nl
(x+h)2 Ay x+h VA
:bx-m:x-\@+h‘m=>
hV A, X \'Tb

A= ———— e —————

r o ol

Desenvolvendo a diferenga V; —V,, vem:

1 1 1
V:?AB'(X+h)'—?Ab'X—?(ABX+ABh Ab)()

§gsn)-
4 ot o)
:%[AB+VIB'(\IIB+\II13)]

= <[t h+x(ts - A =

Finalmente:
=%(AB+ N Ag - Ay +Ay)

fornece o volume do tronco, em fungéo da sua altura
e das areas das suas bases.

Vamos calcular a area lateral, a area total e 0
volume de um tronco de piramide triangular
regular cuja aresta lateral mede 5 cm e os lados
das bases medem 2 cm e 8 cm.

eardir
&
L 8 |

. S

s s T

Area lateral

Calculo da altura da face no AADA":
h=52-32=h,=4cm

A area lateral vale trés vezes 3 drea de uma
face lateral, ou seja:

Ar=3-A

A€=3'(

Area total

trapézio

2+8

-4):>Ag:6[] cm?

MNA oAl

g3 . 223
4 4

A = (60 + 17V3) cm?

A =60+

Volume
Inicialmente devemos determinar a altura do
tronco, usando o triangulo AFA:

h2=52_ (2V3)2=13 = h="13cm
Dai:

V:%[AB“F \'AB'Ah'{'Ab]

v V13 [54\/5 BB 4{3‘]
g 4 4 4
V:@@h@:\/:?mcﬁ



:, Um tronco de pirdmide quadrangular regular
tem dreas das bases 100 cm? e 64 cm? Se o
apétema do tronco mede 6 cm, qual € a drea
total do tronco?

O ap6tema de um tronco de pirdmide regular
mede 4 cm; as arestas das bases quadradas do
tronco medem 6 cm e 8 cm. Determine o volu-
me do tronco e sua drea total,

. Cada trapézio que serve como face lateral de um
- tronco de piramide regular quadrangular tem
bases de 3 cm e 5 cm. Sabendo que a altura do
tronco mede 4 cm, quais sdo a drea total e 0 vo-
lume do tronco?

!. A drea de uma secdo transversal de uma pir-
mide mede 8 m?, enquanto a base da pirimide
tem 4rea de 32 m2. Se a distincia entre os pla-
nos das bases é de 1 m, qual é a altura da pira-
mide?

~ 3. A que distancia do vértice de uma pirdmide de
altura h deve passar um plano paralelo a base
de modo que o volume do tronco mega sete
vezes mais que o volume da pirdmide obtida?

I, (UB-SC) A base quadrada de uma pirdmide tem

144 m? de 4rea. A 4 m do vértice traca-se um
_plano paralelo a base e a seqdo assim feita tem
64 m? de drea. Qual ¢ a altura da pirimide?

.. Uma pirdmide regular hexagonal de altura 6 cm
¢ secionada por um plano paralelo a base e dis-
tante 4 cm dela.

a) Quantas vezes o volume da nova piramide
cabe no tronco?

b) Sabendo que a drea da base da pirdmide
obtida é 16Y3 cm2, determine a 4rea da base
da pirdmide original.

¢} Se a aresta-da base da pirdmide original

mede 6 cm, qual é o volume do tronco

obtido?

.. O plano o contém a base ABCD da pirdmide a
seguir. A secdo transversal A'B'C'D’, de drea 18
cm?, est4 contida num plano B, distante
6 cm de 0.
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B

Se V dista 3 cm de B, qual é o volume da piré-
mide?

As arestas das bases de um tronco de piramide
regular hexagonal medem 10 cm e 15 cm. Sen-
do 20 ¢cm a medida da altura do tronco, deter-
mine a drea total e o volume do tronco.

No preparo da terra de um vaso para plantio de
uma muda de drvore, um funciondrio da pre-
feitura enche-o completamente de terra para
iniciar o trabalho. O vaso tem a forma de um
tronco de pirdmide quadrangular regular cujas
arestas das bases medem 80 cm e 120 cm. Qual
é o volume de terra utilizado na operagio, se a

-distincia entre duas arestas de mesma face do

tronco é de 140 cm?

%, Um triangulo eqiiilitero de lado 3 cm est4

apoiado num plano o, paralelo ao plano 3, que
contém um tridngulo eqiiildtero de lado 6 cm,
de modo a formar um tronco de pirdmide re-
gular,

a) Verifique a relacdo de Euler para esse s6-
lido. |

b) Note que, nas condi¢des do enunciado, se-
ria formada também uma pirdmide regu-
lar. Supondo que sua altura fosse de 3 cm,,
qual seria a distdncia entre ot e B?

1. Uma cacamba de entulho tem a forma de tron-

co de pirdmide regular quadrangular de 1 m de
altura. A superficie apoiada no solo tem drea de
4 m? Se o volume de entulho necessério para
encher completamente a cacamba ¢ 6 m?, qual
¢ a medida da aresta da superficie superior da
cacamba?



1.

0

P

Na fundicdo de aluminio para a industria auto-

mobilistica sdo reaproveitados motores usados,
latinhas de refrigerantes, panelas, etc. Fundidos,
esses materiais produzem uma liga “suja’, que
deve ser purificada com aluminio puro. Os lin-
gotes de aluminio usados nesse processo
apresentam a forma
mostrada na figura
ao lado, com bases
quadradas de lados
30 cm e 20 cm.

(Mackenzie-SP) Uma barraca de lona tem forma de
uma pirdmide regular de base quadrada com 1 me-
tro de lado e altura igual a 1,5 metro. Das alternati-
vas abaixo, a que indica a menor quantidade sufi-
ciente de lona, em m?, para forrar os quatro lados da
barraca &

a) 2 c) 4,5 e) 4

b) 2,5 d) 35

. (PUC-MG) A piramide de Qui@s, em Gizé, no
2

Egito, tem aproximadamente 90V 2 metros de altu-
ra, possui uma base quadrada e suas faces laterais sdo
triangulos eqiiildteros. Nessas condictes, pade-se afir-
mar que, em metros, cada uma de suas arestas mede:

a) 90 c) 160
b) 120 d) 180

(UFE-R]) A grande piramide de Quéops, antiga cons-
trucdo localizada no Egito, ¢ uma pirdmide regular
de base quadrada, com 137 m de altura. Cada face
dessa pirdmide é um tridngulo issceles cuja altura
relativa 3 base mede 179 m. A 4rea da base dessa pi-
ramide, em metros quadrados, é:

a) 13272 c) 39816
b) 26544 d) 53088

e) 79432

(Puccamp-SP) Talvez nio seja inutil conhecer as di-
mensbes de piramides do antigo Egito. A maior de-
las, Quéops, é uma pirdmide regular de base quadra-
da, com 138 m de altura e 230 m na aresta da base.
Esses dados permitiram que fosse calculado o volu-
me de uma pirdmide, semelhante & de Quéops, para
ser usada como um peso para papel. Se a drea da base
dessa pequena pirdmide ¢ 100 cm?, o seu volume,
em centimetros ctibicos, é:

a) 200 c) 300
b} 250 d) 360

e) 400

. (FMU/Fiam/Faam-SP) Uma pirdmide regular tem

ap6tema medindo 5 ¢m e a sua base € um quadrado
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de vestibulares!

Determine o volume de aluminio utilizado em
cada peca.

.(Cefet-PR) Uma pirimide hexagonal regular,

com aresta da base e aresta lateral medindo, res-
pectivamente, 9 cm e 15 cm, foi secionada por
dois planos paralelos a base, os quais dividiram
a altura da piramide em trés partes iguais. Cal-
cule o volume da parte da pirdmide, compreen-
dida entre esses planos.

cujo lado mede 8 cm. O'volume dessa piramide, em
centimetros cibicos,.é:

a) 256 c) 40 e)
b) 64 d)y 80

20

(Mackenzie-SP) Um objeto, que tem a forma de um
tetraedro regular reto de aresta 20 cm, serd recoberto
com placas de ouro nas faces laterais e com placa de
prata na base. Se o prego do ouro ¢ R$ 30,00 por cm?
e o da prata, R$ 5,00 por cm?, das alternativas dadas,
indique o valor mais préximo, em reais, do custo
desse recobrimento.

a) 12000 d) 18000
b) 14000 e} 24000
‘c) 16000

(Fuvest-SP) Um telhado tem a forma da superficie
lateral de uma pirdmide regular, de base quadrada.
O lado da base mede 8 m e a altura da pirdmide 3 m.
As telhas para cobrir esse telhado sao vendidas em
lotes que cobrem 1 m2 Supondo que possa haver
10 lotes de telhas desperdi¢adas (quebras e emen-
das), o nimero minimo de lotes de telhas a ser com-
prado é -

a) 90 c)
b) 100

110 e)
d) 120

130

(Cefet-MG) Uma caixa, na forma de um paralelepi-
pedo de base quadrada, contém uma pirdmide, cujos '
vértices da base sdo os pontos médios das arestas do
fundo da caixa. O vértice superior da pirdmide toca
a tampa da caixa. A razio entre os volumes da piré-
mide ¢ da caixa é igual a:

1 1

a) 3 d) 3
1 1

B 3 ¢ 12
1

C) "8—



g. {UF-RN} Nas faces de um cubo de aresta L, sdo colo-

10

11

12

.

cadas pirdmides de altura também L e bases iguais as
faces do cubo. O volume do sélido obtido é:

a) 6L3 c) 413

b} 513 dy 313

(UF-RS) A figura abaixo representa a planificagio
de uma pirdmide de base quadrada com AB = 6 cm,
sendo ADYV trifingulo eqiiilétero.

O volume dessa pirdmide, em centimetros ciibi-
cos, &

a) 1243 d) 7243
b) 2743 e) 108V3
¢) 36Y3

(UF-RS) A figura abaixo, formada por trapézios
congruentes e tridngulos eqiiildteros, representa a
planificagdo de um sélido.

Esse solido é um;

a) tronco de pirdmide,
b) tronco de prisma.
¢) poliedro regular.

d) prisma trapezoidal.
e) prisma triangular.

(Fatec-SP) Uma pirdmide regular, de 8 cm de altura,
tem por base um quadrado cujos lados medem
12 em. Ela é secionada por um plano paralelo a base
que intercepta a altura no seu ponto médio, A 4rea
total do tronco de pirdmide obtido, em centimetros
quadrados, ¢ igual a:

a) 180 d) 324
b) 240 e) 360
¢} 300

13 « (Cefet-PR) Quando a drea da base de uma pirémide

quadrangular regular de 12 m de altura mede 100 m?,
sua drea total, em metros quadrados, é:

14

15

®

16.

i7.
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a) 440 d) 340
b) 360 e) 460
c) 1les

(Unisa-SP) Uma pirdmide reta tem altura de 12 cm
e sua base é um quadrado de lado 8 cm. Um plano
paralelo a sua base intercepta a sua altura no ponto
médio, separando-a em dois sélidos: uma pirdmide
p ¢ um tronco de pirdmide T. O volume de p, em
centimetros cubicos, é:

a) 25 d) 32
b) 28 e) 35
¢} 30

(UE-PR) Uma pirdmide de base quadrada, feita de
madeira maciga, tem 675 g e 12 cm de altura, Preten-
de-se fazer um corte paralelo a base, para obter uma
pirimide menor. Quantos gramas ter essa pirimide
se o corte for feito a 4 cm da base?

a) 200 d) 300
b) 225 e) 350
c) 250

(Mackenzie-SP) A partir do cubo da figura, remove-
se a pirdmide triangular ABCD.
2

|
|
LA
T
1

B D
/, L
Obtém-se, dessa forma, um sélido de volume:
a) _131 <) 15—8 e) 15—6
by Lt 9 2L

(Fuvest-SP) A piramide de base retangular ABCD e
vértice E representada na figura abaixo tem volume 4.

A M B

Se M ¢ o ponto médio da aresta AB e V é o ponto
médio da aresta EC, entio o volume da piramide de
base AMCD e vértice V é:

a) 1 d) 2,5
b) 1,5 e) 3
c) 2



18. (Ur-MG) Observe a figura abaixo:

!
|
[
|
1
I
|

Nela estéo representados um cubo, cujas arestas
medem, cada uma, 3 cm, e a piramide MABC, que
possui trés vértices em comum com o cubo. O ponto
M situa-se sobre o prolongamento da aresta BD do
cubo. Os segmentos MA e MC interceptam arestas
desse cubo, respectivamente, nos pontos N e P,e 0

segmento ND mede 1 cm.

Considerando-se essas informagdes, é correto afir-
mar que o volume da pirimide MNPD, em centime-
tros cubicos, é:

1.0 tanque em forma de pirdmide quadrangular regular, representado abaixo, contém dgua com profundi-
dade de 2 m, apresentando metade de sua capacidade ociosa.

Nessas condigdes, qual € a altura do tanque?

2., £ dada uma progressio aritmética crescente de soma 18, em que a soma dos dois primeiros termos supera |
cada um dos outros dois. Os termos da P.A. correspondem as medidas, em nuimeros inteiros de centime-
tros, dos lados da base triangular de uma pirdmide e da sua altura. Um plano, distante da base a mesma
medida do menor lado desta, corta a base. Determine o volume:

a) da pirdmide obtida;
b) do tronco resultante.
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19. (Mackenzie-SP) A figura abaixo representa uma ca-

camba com dgua, na qual as laterais obliquas e o piso
sdo retangulares e as laterais paralelas tém o formato
de trapézios isosceles.

10m

Se d = V2 m, a razdo entre o volume de dgua e o
volume total da cacamba é:

gy -2, & 22 & 2
25 28 32
21 17

b 33 d 25




