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PROVA DE MATEMATICA

X ~ ~
01) (ITA-90) Dadas as fungles f(x) = ¢ X 1 A - {0}
1-e*

gX)=xsnx,x 1 IR, podemos afirmar que:
@) ambas o pares’ b)f épar eg é impar:

c) f éimpar egépar. d) f ndo é par'e nemimpar eg é par.
€) ambas s0 impaes.

Resolugéo
Paratodoxreal ex® 0O, temosque
1
1+e % o e+l 1+€”
f(-x)= — = =—=- —=-f(x)
1- e 1.— € -1 1- e
eX

Paratodo x real, temos que:
g(X) = () . sen(-x) = (-x)(-senx) = xsenx = g(x)
Portanto, a funcéo f € impar eafuncdo g épar.

\ 4
02) (TA9Q) Sda f: A®A a fungio definida por
ix+2,sex£-1
f(X):}xz,se-1<x£l
%4§ex>1

Lembrando’ que se'Al" A entgo £7(A). = {x 1 Aif(x) 1 A}
consdere as dfirmagdes:

I- f ndo éinjetoraef (3, 5]) = {4}

1-f ndo é sobrgietoraef *([3,5]) =f ™ ([2, 6])

- f éinjetoraef * ([0, 4]) =[-2, +¥[

Ent&o podemas garantir que:

a) Apenas as afirmagdes|| elll so falsas;
b) Asdfirmegdes| elll sfo verdadeires,
¢) Apenasadirmecdo || é verdadera;

d) Apenas aafirmacdo Il é verdedera;

€) Todas as afirmagdes sfo falsas.

Resolugdo
Pdo esboco do gréfico da N
fungao f, conclui-se que: Y=

f ndo é injetora, pois por
exemplo, f(-1) =f(1) = 1.

f ndo é sobrgetora, pois o
conjunto imagem de f ndo 27T
éR

1 (35)= T 'R f. 001
[35]} = {XI' R: 3 £ f(x) £

03) (ITA-90) Sgaafungdo f: A - {2} ® A -{3} definida por
fx)= 2 '23 +1. Sobre suainversa podemos garantir que:

a) ndo etadefinidapois+f €nao injetora

b) ndo esta definida poisf ndo e sobrejetora.

o) estadefinidapor f (y) = % yi 3.
y-

d) estédefinidapor f X (y) = % 1,y13.

2y-5

€) estadefinidapor f * (y) = -
y_

yt3.

Resol ugdo

2x-3
Sendo f(x) =y, segue quey = 2 +1
y(X-2)=2x-3+x-2
Xy-2y=3x-5
Xy-3x=2y-5
X(y-3)=2y-5

Comoy?! 3ytemsequex =

y-3 |
Sendo f uma bijecdo e 1 a“sua inversa, temse que f(x) =y
0 fliy)=x

Portanto, f * (y) = ﬂ y13.
y-3

5={1 R|x>1}

fFr o) =1 R{fXI

[26)} ={xI R2 £f(x) £
6 ={x1 R|x>1}

Portanto, f néo é
brgetora e f* ([3,5]) =
([2:61)

4
04)(ITA-90) Considere as equacies z° =i e z*(2+) z+2 i=0,
onde z é complexo. Sgja $ 0 conjunto das raizes da primeira
equacdo e S 0 dasegunda. Entéo

as C sévaro,

b)s C SI R

C) S possui apenas dois e ementos digtintos;

d) S C S éunitario;

60 S C S possui dois dementos.

Resolugdo

Da equacdo Z + (2 + i) z+ 2 i = 0, pelas relagdes de Girard,
vem
1z,+2z2,=-(2+i
12142, =-(2+) AsSm: S,={-2,-i}
121-2,=2

Sendo (-2)*1 i, conduimosque -2T S,
Sendo (i)’ =1i; concluimos que=i-t. S
Dai, § € $={-}

Logo, S C S €um conjunto unitario.

—
05 (ITA-90) A iguddade 1+|z|=|1+z|, onde zIC, €
Aideta
a) Paratodo z1 Ctd queRez = 0elmz<0;
b) Paratodo z1 Ctd queRez3 0elmz=0;
¢) Paratodo zi Ctd que |z|=1;
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d) Paratodo zT Ctd quelmz=0;
e) Paratodo zT Ctd que | z |<1.

Resolugéo
Sendo z=x +i, {xy}1 Rei’=-1,vem
1+ x+yi[=|(x+ 1) +yil

§+\/x2+y292 :ge\/(x+1)2+y2 92

g 2
1+2W+x2+y2:x2+2x+1+y2
Donde:
ix20
'1|'x2+y2:x2\ y2=0\ y=0
Assm: Re(2) 2 Oelm(z) =Oparatodozl C.

Nota : C denota 0 conjunto dos nimeros complexos, Rez a
partereal de z e Imz a parteimagin&iade z.

* *
06) (ITA-90) Sda p(x) = 16X - 78" + .. +ax - 5 um
polinbmio de coeficientes reais ta que a equacdo p(x) = O

admite mais do que uma raiz red e anda, a + bi é uma raz

complexa desta equacdo com ab ! 0. Sshendo-s= que léa
a
razdo da progressdo,.geométrica formada. pelas raizes reds.-de

p(x) = 0 e que a soma destes raizes reas.vae % enquanto que

0 produto é% ,ovaordea &

Q) 32 b) 56 o7 911 €0

Resolugéo

A partir do enunciado e pedo teorema das raizes complexas,

podemos afirmar que p(x) admite somente 3 raizes reais, X,

X, € X3 € as raizes imagindrias % = a + bi e x = a - hi, com

{abil R

De Girard, temos as rd agies

1) X +X+X+ X4+ X5=78/16

2) Xl.Xz.Xa.X4.X5:516

3 XX XKt X) F XXX Xt X K. X) =
a/l6

Como x; + X% + X3 = 7/8, seguesede(1): x4 + Xs =2aea=2

Como X; . X5. X3 = 1/64, segue-sede (2): ¥4 . X5 =20

Sendo (X - X2 . X3)PG derazio l/aex; . X, . X3 = 1/64, temos

X" =164 Xo = U4, x,= ax’ = U2 exg = x.Ja=1/8

Substituindo em (3), temos. a = 71

07) (ITA-90) O conjunto das solugdes reais da equacéo
In (sen})| = In (serfx) é dado por:

a {x1 A:x=5+kp,kT Z}

b) {x1 A:x=p+k%,kT z

>

0 {x1
d {x1

e {x1

:x =2kp,k T 2}
-1EXED
1 x3 0}

> >
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Resolucéo

Lembrando que, para todo a red, [af = a O a3 0 temos
que

[In(sen®)|=1n(en®>) 0 1 n(sen®)3
Inen®>)2 00 sn?3 1

Como ndo existe x real de modo que senx > 1, devemos ter
nx=1

=10 sx=#%1

senx=+1 0-x=p/2+kp, ki1-Z

Portanto, 0 conjunto das solugdes reais da equacdo propoda
é{xT Rx=pl2+kp, ki Z

o

08) (ITA-90) Ssbendo-se que 3x - 1 é faor de 12¢ - 19¢ +
& - 1 entdo as solugdes redis da equagio 12(3%) - 19(3 +
8(3) - 1=0somam:

d-logl2 b1 c)-gllogglz d-1 elog7

Resolugéo

Efetuando a divisdo de 12t - 19¢ + & - 1 por 3t - 1, conclui-
Lque

121° - 196 + 8t - 1= (3t - (1A% 15t + 3)

Consideremos a equacso 12(3%) - 19(3) + 8(3%) - 1=0.
Fazendo (3) =t, vem: 128 - 19f + 8t-1=0

ou ainda, (3t - 1)(12t*- 15t + 3) =0

Devemoster 3t-1=00u 12t*- 15t+3=0
Logo,t=13out=1out=14

=130 x=log/N F=10 x=logs\ =140 x=
logz1/4

A soma dasraizes €, portanto

logsl/3 + logsl + loggl/4 = logs (U3 . 1. 1/4) = logl/12 = -
logs 12

09) (ITA-90) Numa progressio geométrica de trés termos a
razdo é €, a soma dos termos é 7 enquanto que a diferenca
do Ultimo termo com o primeiro € 3. Nestas condigBes o vaor
deaé

aIny2 b)-ln% 93 d)-Iny2

€) ndo existe nmero red a nestas condigdes

Resolucdo
Supondo que a diferenga do Ultimo com o primero sga o
Ultimo menaos o primeiro, temos

| 2a X _
1 X7 +X +e? =7
I
TX  xe?=3
fe®
Dividindo membro a membro:
1
X2 +1+-—=")
2a
—G:Z\ 32 +3+izé1 10 Te22\

1 3 2|
)ﬂ(? - eza) € €

\ 106® +3- é:o
e a
Fazendo € =y, vem:
10y+3-4y=0\ 10y’ +3y-4=0
y=-4/5(ndoconvém) ouy =LA e?=21 &= (4/2)?
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a=In (2)™\ a=-1n 42
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4

12) (ITA-90) Sgam a e b condtantes reais pogtivas. Conddere
x = 4tgt+1 e y¥ = f sct - b’ onde O; ;. 2. Entio uma
2

relagéo entrex ey € dadapor:
2
a)y=9(x-1)2,x3a b)y=b—4(x'])2:><31
a a
C)y:%(x-l),”xiA d)y=%(X-l)vX31
a a

2
&y =Z—2(x- x £1

Resolucéo

Do enunciado:

x=algt+1

a>0

OE£t<pl2

assmx3 1

Ainda temos:

x=aigt+1\ tgt= x1
a2

V=1 (sct-1)=b? . tgA\ tgt=% yb

Igualando:iX:X;l\ y:ii(x-l)

b a? a?
Assm, uma relagdo entre x ey é dada por:

y:i%(x- ) ex3 1
a

¢
10) (ITA-90) Sgam asfungbesf e g dadas por:
fA® A fx=|iselxI<
10se|xP 1
gA-{1® A g =22
X.
Sobre acomposta(fog)(x) = f(g(x)) podemos garantir que:
Jsx 2UfEM) =01 b sel<x<2.H(g))=1
o= %<x<2,f(g(x)):1 del<x £ %,f(g(x)):l
e nda
Resolugéo
11 sdqg(x)| <1
fgX) = i 4a0)
10.54g(]* 1
- o, 2x-3
Estudemosa condicdo |g (X)| < 1, ist0 &, | 1 |<1
2x-3 - -
1223210 | 2x 3|<1
x-1 [x-1]
12X-3] 1§ px-3/<x-1ext 1
[x-1]
[2x - 3] <X 1| U [2%- 3|~ |x -1 <O
1 ?l@ 32 r%
- - + 2X-3
- + + X-1
2X+3- (x+1)<0 2X+3-(x-1)<0 @-3-x-1<0
-X<2 -X<4 x<2
x>2 x>43

Portanto, [g(x)| <10 43<x<2
Logo, se4/3<x < 2, entdof(g(x)) =1

11) (ITA-90) Sgam os nlmercs resis a ex onde 0 < a <% e

X 1 0. Se no desenvolvimento de ((cos a)x + (sen a)i)8 o]
X

termo independente de x vae % ,entéoovdor dea &

P p p p
a 6 b) 3 o) 2 d) 2 e nda
Resolugéo
Otermo geral fica:
T=(3).(cosa)®P.¢P (sena P xP
=(8,) (cosa)®P. (&na)PsE
Otermoindependente {8 - 2p=0\ p=4
Assm: T =¢,).cosa sn‘a =70.cofa sn‘a
Igualando: 70.cosa sna =35/8\ 16%n‘a.cosia =1
\ (2enacosa)’=1\ sn2a=1\ sn2a=-+1\ 2a=
p/2+hp,hT Z\ a=p/4+hpi2,hT Z
ParaO<a < p/2 temos a = p/a.

4
13) (ITA-90) Sabendo-se que q € um angulo td que 2"sen(q -
60°) = cos (q + 60%, entdo g g € um nimero da forma a +
b+/3 onde

a) aeb sfo reais negdtivos, b) aeb sdointeiros;
ca+b=1, d) aeb sdo pares;
gad+b’=1.
Resolugdo
2(senq.cos60° - sen60P.coqq) = cog.cosB60P - snq. sen6l®

1w JBR 12 J312

3

senq- «/§cosq :%cosq- 7senq ()

2senq- 2«/§cosq:cosq- «/gsenq

(2+4/3).sen g = (243 +1) cos g\ tgq:21/5+1_2-«/§:
2+.3 2-43

:M:_4+3J§

4-3
Entdo: a=-4eb=3
Assm,a.eb sdointeros.
¢

ésenx 2" 0

14) (ITA-90) Considere a matriz A = gog 10 2senxd
3 a

éred. Ent&o podemos afirmar que:

a) A éinversive gpenas parax > 0;

b) A éinversivel apenasparax =0;

©) A éinversive paraquaquer x;

d) A éinversivel apenas parax daforma(2k + 1)p, k inteiro;
€) A éinversivel apenas parax daforma 2kp, k inteiro.
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Resolucéo
det A = 2 sen’ - 2logsl0
det A = 2(sen X - 10g210)
Como 0 £ sn’x £ 1 elogzl0> 2, tem-se sen’ - logz10< 0
Portanto, det A<0," xT R
Como det A * 0 para qualquer X, seguese que A € inversive
paraqualquer x.
2

15) (ITA-90). Sgam /A, B e;C matrizes-quadradas n X n tais
que A e B s invesivds e ABCA~= A%, onde A' é a
trangposta damatriz A. Entéo podemos afirmar que:
a) C éinversivel edet C = det(AB)™;
b) C ndo éinversivel poisdet C=0;
¢) Céinversive edet C=det B;
d) C éinversivel edet C = (det A). det B;
e) Céinveasivd edet C= detA
detB

Nota: det X denota o determinante da matriz quadrada X.

Resolucdo

Na resoluggo, usaremos as seguintes propriedades:
Sendo E e F matrizes quadradas de mesma ordem, tem-s=
P) det (EF) =detE.det F

P) det (EY) = det E

P)$E'O dtEL 0

Ps) det (E™) = ﬁ (detE1 0)

Ps) A multiplicacao de matrizes é associativa.
Resolugio: ABCA=A'B det (ABCA) = det'(A)
Por Py, P2, ePstemos det A.det B .det C. det A=det A
Como A e B sdo inversiveis, temos por Ps:

C= ;

det A.det B

Logo, C éinversivel (poisdet C1 0) epor P1ePs, tamos
det C=det (AB)™*

4 *

16) (ITA-90) Dizemos que dois sSstemas de equacOes linesres
S50 equivdentes s, e somente s, toda solugdo de um
quaguer dos sisemas for também uma solugdo do outro.

Conddere as seguintes afirmagdes.

I- Dois ddemas de equaghes lineares 3x3, ambos
homogéneos, sfo equivaentes.

II- Dois ddemas de equagdes lineares, 3x3, ambos

indeterminados, ndo sdo equivaentes.
I1l- Os dois sstemas de equacles lineares dados a seguir sfo
equivaentes

i X+y=5 IX+2y-2z=3
|l y+z=8 |lx-y+z:4
Ix+y+z=10 lax-y+2z=14

De acordo com a definicéo dada podemos dizer que;
a) Astrés afirmagdes sfo verdadeiras;

b) Apenas a&firmacéo (1) € verdadera;

¢) Apenas as afirmacdes (1) e (11) sBo verdadeiras,
d) Apenas as afirmagBes (1) e (111) sfo verdadeiras;
€) Astrés afirmagdes s5o falsas.

Resolugéo
) Falsa, pois um dos sSstemas pode ter uma Unica
solugdo e o outro, infinitas solugdes.

4
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(i Falsa, pois os dois dstemas podem ter 0 mesmo
conjunto  solugdo, isto & toda solugdo de um
qualguer dos Sdemas é também uma solugdo do
outro.
Falsa, poissex =2, y=3ez=5 oteno (235) é
s0lugdo do primeéro sstema mas ndo é slucdo do
segundo.
Portanto, astrés afirmagdes sdo falsas

(I

4

17) (ITA-90) Consdere 0 Sdtema  linear homogéneo  nas
incognitas x; ;X5 .., Xydado por

Tag +(ag +1)% +...+(a +n-1)x, =0

[asx, + (8, +1)% +...+(a, +n - 1)x, =0

1

fapx, + (@, +1)x, +..+ (&, +n-1)x, =0
ondea , & , .., & S nimercs reais dados. Sobre a solugéo
deste Sstema podemos afirmar que:
8 Sea >0,i=1,2 .., nossemapossui uma lnicasolugéo;
b Sea<0,i=1 2 .,n o0 dstema possui uma Unica
solucgéo;
0Sea >0,i=1,2, .., nossemaéimpossive;
d)Sea<0,i=1,2, .., nossemaéimpossive;
e O ddema posaui infinites solugBes quaisquer que sgam os
valores dos nimerosa,, ..., a dados.

Resolugdo
Temos o determinante
a (atl) (+2) K [ (a+n-J
|2 (a2+D) (@,+2 K (ay+n-1)
BEY M M M
a, (@, +) (@,+2 K (a,+n-J

Observando que a tercera coluna é combinagdo linear das
duasprimerascolunas, entdo D = 0.
Portanto, 0 sstema posxui infinitas solugBes, quaisquer que

sgam osvaloresdos nimeros ay, ..., an dados. ‘

18) (ITA-90) Ha& muito tempo atréas, quando poucas pessoas
gam vesdas na ate de contar, houve uma grande
tempestade no oceano. Um navio, colhido pelo tufdo, foi salvo
gracas a0 trabdho  excepciond de  dois  mainheiros.
Terminada a borrasca, 0 capitdo, decidido a recompensar seus
dois comandados pelo sarvico bem executado, anunciou que
dividiria entre eles no dia seguinte o conteldo de um pegueno
bal com moedas de ouro, tendo encaregado 0 seu imediato
dedta tarefa Acontece que os dois marinheiros eram muito
amigos e, querendo evitar o congrangimento de uma partilha
piblica, um ddes teve a idda na madrugeda de pegar a sua
pate do prémio. Indo a0 bal, este mainhero separou as
moedas_em dois grupos idénticos e, _para sua surpresa, sobrou
uma moeda.-N&o ssbendo como proceder, jogou-a a0 mar para
agradecer aps-deuses-a sua sobrevivéncia e pegou a parte que
lhe cabia Porém, mas tade o segundo mainhero teve
exdamente a mesma idéa Indo a0 bal, de segparou as
moedas em dois montes iguas e, para surpresa Sua, sobrou
uma moeda Jogoua a0 mMa como agradecimento pda ua
sorte e tomou a pate que lhe cabia da recompensa Pda
manhd os dois mainheros se sentiram  congtrangidos em
comunicar 0 procedimento noturno. Assm, o imediato
separou as moedas em dois grupos e verificou que sobrava
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uma Deu a cada mainhero a sua pate do prémio e tomou

paras amoeda restante como paga pelos seus cdculos. 20) (ITA-90) Sgam as retas (1) e (9 dadas respectivamente
Sdbendo-se que a razéo entre as moedas ganhas pelo primeiro pelas equagdes 3x - 4y +12=0 e 3x - 4y + 4 = 0. Considere
e pelo segundo marinheiros foi de 29/17 entdo o nimero de (I') o lugar geométrico dos centros das circunferéncias que
moedas que haviaoriginad mente no bl eral tangendam smultaneamente () e (9. Uma equacio que
N d3X-4y+8=0 b)3Xx+4y+8=0 c)x-y+1=0
Resolucgo dx+y=0 §3x-4y-8=0
Sgja x 0 numero de moedas do bau, vem:
X—_l® retirado pelo 12 marinheiro (A) Resolucgo
2 Sendo P(x, y) um ponto qualquer do | .g. temos dig (Pr) =
xl.1 . -4y + -4y +
22 = X43® retirado pelo 2° marinheiro (B) dist (P,s) =raio\ |3X Ay 12| :|3X 4y 4|
s N9 +16 ~9+16
X9 _1 ~ . _ ~ Z
1 _Xx-7 L A Ent&o: 3x - 4y + 12 = 3x - 4y + 4 (n&o convem)
> " 8 ® digtribuido pelo imediato U3 - dy+12= -3x + dy- 4
1 x- - - logo, uma equagdo | .g. édadapor 3x - 4y +8=0
Refiradatotal deA | X4 X 71
1

8 8 4

21) (ITA-90) Sgja C o centro da circunferéncia X + y* - 642y

Retirada total de B 1X 3. x- 7 _3x-11 = 0. Conddere A e B os pontos de intersecio desta
14 8 8 circunferéncia com a reta y = +2x . Nestas condigdes o
5xé11 29 . perimetro do tridngulo de vértices A, BeC &
Asim: —=— :EU X =95 havia originamente o bai 95 a8 642 +43 b) 4/3+v2 ¢ V2 +43
8
moedas d) 543 +4/2 e nda
‘ ~
19 (ITA-90) sNa sfigura @baixo 0~¢é o=centro de ~uma Resoluggio
circunferéncia. Sabendo-se ‘'que a reta que passa por E e F é A circunferéncia tem centro C(O, 3\/5), raio = 3J2 e pasa
tangente a esta circunferéncia e que a medida dos angulos 1, 2 pela origem.

e 3 s dadas, respectivamente, por 49°, 18°, 34°, determinar a

medida dos éangulos 4, 5 6 e 7. Nas dternativas abaixo Adistandaddo centro C aretay = «/Exe

congdere os vaores dados iguais & medidas de 4, 5, 6 e 7, |«/§O 3«/§| 31/5 a
respectivamente. d=———=—" y= /2
a) 97°, 78°,61°,26°  b) 102°, 79°, 589, 23° J2+1 3
c) 92°,79°,61°,30° d)97°, 79°, 61°, 27° No DBCH temos. >
€) 97°, 80°, 620, 29° =2 B
) ) ) %/2 ] 2
| 2+§fz =) co(3V2) ¥7g/)
[} /H
2
Vi =B =23 32|/ )
perimetro do DABC é A T
2p=3+/2 +34/2 +443
RespluCio ‘Logo, 2p=642 +443 .
?Ais: - 22) (ITA-90) Conddere a reta () mediatriz do segmento cujos
4+49%434°=180°\ 4=97° extremos s30 0s pontos em que a reda 2x - 3y + 7 = 0
DAC = 2 =18 (determinam 0 mesmo arco) intercepta 0s eixos coordenados. Entéo a disténcia do ponto
DEAB: A (%%) areta (1) &
5+ 49°+(34°+18167) =180% 5= 79° 0 3
CEF = EAD = 34° (determinam 0 mesmo arco) 3 cA et 9313 ()28 92
DCEF: : 13 L 3
8=7+CEF Resucio
61°= 7+349 7 =27° A reta (9 de equagdo 2x - 3y + 7 = 0 intercepta oS €ixos

coordenados nos pontos A (0,7/3), B (-7/2, 0).
A reta (r) passa pelo ponto médio M (7/4, 7/6) de AB e m =
']jms: '3/2
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Logo, aequacdo de(r) &y - 7/6 = -32 (x + 7/4) b 36x + 24y
+35=0
Assim, adistncia do ponto (1/4, 1/6) areta(r) &

_|s6.2+24.21+35 D g d
362 +242 J13

23) (ITA-90) Conddere um prisma triangular regular cuja
aesta darbase mede/x on: Sua dtura é-igud a0 menor lado-de
um trigngulo \ ABC/ inscritivel num ' circulo ‘de raio x cm.
Sabendo-se que o tridngulo ABC é semdhante ao trigngulo de
lados3cm, 4cme5cm, ovolumedopriS'naemcmsé:

gl e g3 g

5 10

e nda

‘(‘

Resolucéo
DABC DA'B'C
6X

Daf, — = _\ h="2

I 3 5

Volumedo prisma:

X J_ 6Xx 3«/§x3

V =Apeh= \
base* 10

L4
24) (ITA-90) Sga V o vétice de uma piramide com base
triangular ABC. O sagmento AV, de comprimento unitério, é
perpendicular & base. Os angulos das faces laterais, no vértice
V, s todos de 45 graus Deste modo, o volume da piramide

sgaigud a

a)Elxl J2 -2 b) 511/2-«/5 c)%«/Z-«E

d) gl J2-1 e nda 45
Resolucéo

DVAC: ﬁ

— — 2
VC’=12+12 =2\ VC =42 {2
DVAB=DVAC\ VB =+/2

DVBC (Teorema dos co-sn09)

22+ 2" -2[«/50@545% BC =4- 22

DBAC. (Teorema dos co-snoy)
4-2J2=12+12-211.cosa b cosa =+2-1
sn?a+cos?a =1

2
sen2a+(J§-1) =1p sena =\22- 2
Volume da pirémide:

www.estudemais.com.br

V:%a&._ 3_31/2«/_ 2 ,7

25) (ITA-90) Conddere a regido do plano catesano xOy
definida pelas desigudades xy < 1, xty > 1 e (x1’+y* <2
O volume do sdlido gerado pela rotagdo desta regido em torno
doeixox éigua a

g2 = b & 3P c)—<2 J2)p d)—(f Dp @hda

Resolucéo
A regido definida pelasdesigualdades
x-y£10 y3 x-1(sami-plano),
x+y3 10 y3 -x+1(sami-plano) e
(x - 1)? +y? £ 2 (circulo de centro (1,0) eraioR = +/2)
Representa um setor circular, conforme figura:
A rotagdo completa deste setor circular em torno do eixo dos
X geraum setor esféricoderaioR = 2 ealtura AB=2.
O vdume deste sttor esférico é V = 23p.Rh (AB=h) ou
sejaV:2/3p(«/§)2.‘?i\ V=83p
y

x+y=1



