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Circunferencia
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| cemenos :
O = centro
B N oA '
C OA =raio A .
o\ =
A BC = corda
E
BC = arco

DE = diametro : 2.raio Obs?r\(agap. Angulos inscritos que determinam o mesmo
arco sdo iguais.

TEORIA

DE = 180°

1.3 - Angulo Interior

1 - Angulos na Circunferéncia

1.1 - Angulo Central

1.2 - Angulo Inscrito

AB= 2a .
Observacao:
A R . . R
Se um lado do angulo, ou até os dois, forem tangentes a
circunferéncia, o angulo é a semidiferenca dos arcos.
)

Observacao:

Se um lado do angulo for tangente a circunferéncia,
também temos AB = 20..




1.5 - Retas Tangentes Se o A inscrito for obtusangulo, o centro da circunferéncia é
exterior a ele.
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Se o A inscrito for retangulo, o centro da circunferéncia pertence
CT LPT, CT'LPT' e CT=CT'=raio a hipotenusa.

PC é bissetriz de TPT'
Observacao: O raio forma um angulo de 90° com a reta
tangente no ponto de tangéncia.
U

2 - Quadrilateros Inscritos e
Circunscritos

Em todo quadrilatero inscrito, &ngulos opostos séo su-
plementares, ou seja, o + B =8 + y = 180°.

4 - Segmentos na Circunferéncia

PA.PB = PC.PD

Em todo quadrilatero circunscrito, as somas de lados
opostos séo iguais, ou seja, a+c=b +d.
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A PA.PB = PC.PD
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3 - Triangulo Inscrito

Se o A inscrito for acutangulo, o centro da circunferéncia
inscrita é interior a ele.
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‘ PT? = PA.PB ’




4.1 - Comprimento e Area

5 - Posicoes Relativas entre Duas
Circunferencias

[ Comprimento = 27R ]

5.1 - Secantes

4.2 - Comprimento de Arco

CA

4.3 - Setor Circular

o em radianos

Area=2 R2
2

o em radianos

o em graus

4.4 - Coroa Circular

<

‘ Area=m (rZ -r?)

4.5 - Segmento Circular

Area = Area setor — Area A

C,C, <ry+r,

5.2 - Tangentes Exteriormente

“0 C102=r1+r2

5.3 - Tangentes Interiormente

6 - Posicoes Relativas entre Reta e

C,Cyr=r,—1

Circunferéencia
secante (d¢,r < R)
tangente (d¢,r = R)
exterior (dg,r > R)
r
r

r

Observacao:

Quando tivermos as equagdes da reta e da circunferéncia,

ao resolvermos o sistema, obteremos uma equagao do 2° grau
e a analise serd a seguinte:

A) A > 0 = reta secante

B) A < 0 = reta exterior
C) A = 0 = reta tangente
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EXERCICIOS

QUESTOES DE CIRCUNFERENCIA

|. (FUVEST-1991) A medida do angulo ADC inscrito na
circunferéncia de centro O é

c
D
ARS8 . B
A) 1250 B) 110°
C) 120° D) 100°
E) 135°

2. (PUC-1996) O angulo x, na figura a seguir, mede

A)60°  B)80°

C) 90°

D)100°  E)120°

3 . (FGV-2012) Na figura abaixo, o &ngulo A do triangulo ABC
inscrito na circunferéncia é reto. O lado AB mede 4, e 0
lado AC mede 5.

A area do circulo da figura é
A) 9,75t B)10 =«
D) 10,50 = E) 10,75«

C) 10,25 &

4.

(CEFET/MG-2012) Na figura a seguir, tem-se um portao
em arco em que o triangulo ABE estd inscrito na semicir-
cunferéncia de didametro AB e as medidas dos segmentos
AE, BE, e AD sao, respectivamente, 40 dm, 3000 mm e
200 cm. Com base nesses dados, a area sombreada, em
m?, é de

A) 257+80
8

B) 251+ 40
4

C) 25 nt + 40

D) 25 7 + 80

(FGV-2013) Na figura, AB e AE s&o tangentes a circunfe-
réncia nos pontos B e E, respectivamente, e BAE = 60°.

Se os arcos éﬁ), CQD e DRE tém medidas iguais, a

medida do angulo BEC, indicado na figura por o, é igual a

A) 20° B) 40°
C) 45° D) 60°
E) 80°




6.

(ACAFE-2014) Na figura abaixo, o quadrado esté inscrito
na circunferéncia. Sabendo que a medida do lado do
quadrado é 8 cm, entdo, a area da parte hachurada, em
cm? é igual a

A) 4(7+2) B) 8(w+4)
C) 8(7+2) D) 4(w+4)

(UEPB-2005) Trés amigos fizeram uma aposta para saber
quem comia mais pizzas. Dali, partiram para uma pizzaria
e depois da “comilan¢a” o gargom trouxe a conta.

CONTA
Roberto: 2 pizzas grandes
Carlos: 4 pizzas médias
Paulo: 8 pizzas pequenas

Sabendo que as pizzas séo de mesma espessura e que
o didmetro das pizzas grande, média e pequena sao, res-
pectivamente, 43 cm, 30 cm e 21 cm, podemos afirmar que
A) Carlos e Paulo ganharam a aposta.

B) néo tivemos um vencedor.

C) Paulo ganhou a aposta.

D) Roberto ganhou a aposta.

E) Carlos ganhou a aposta.

(ENEM-2009) Em Florenga, Italia, na Igreja de Santa
Croce, é possivel encontrar um portao em que aparecem
os anéis de Borromeo. Alguns historiadores acreditavam
que os circulos representavam as trés artes: escultura,
pintura e arquitetura, pois elas eram tao proximas quanto

inseparaveis.
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Scientific American, ago. 2008.

Qual dos esbogos a seguir melhor representa os anéis
de Borromeo?

(ENEM-2010) Uma fabrica de tubos acondiciona tubos cilin-
dricos menores dentro de outros tubos cilindricos. A figura
mostra uma situag@o em que quatro tubos cilindricos estéo
acondicionados perfeitamente em um tubo com raio maior.

Suponha que vocé seja o operador da maquina que pro-
duzird os tubos maiores em que serdo colocados, sem
ajustes ou folgas, quatro tubos cilindricos internos. Se o
raio da base de cada um dos cilindros menores for igual
a 6 cm, a maquina por vocé operada devera ser ajustada
para produzir tubos maiores, com raio da base igual a

A) 12cm.
B) 1242 cm.

C) 2442 cm.

D) 6 (1 ++/2) cm.
E) 12 (1 +4/2) cm.



1 0. (ENEM-2013) Gangorra é um brinquedo que consiste de

uma tabua longa e estreita equilibrada e fixada no seu
ponto central (pivd). Nesse brinquedo, duas pessoas
sentam-se nas extremidades e, alternadamente, impulsio-
nam-se para cima, fazendo descer a extremidade oposta,
realizando, assim, 0 movimento da gangorra.

Considere a gangorra representada na figura, em que os
pontos A e B sao equidistantes do pivo:

Pivo

A projecao ortogonal da trajetdria dos pontos A e B, sobre
o plano do chdo da gangorra, quando esta se encontra
em movimento, é

AR 8
B) A B
C)
A B

D)

A B
E) /\ \/

A B
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Questoes de Circunferéncia




