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o AOEF ~ ABCO — E—
O0C BC

_OF

cotgo. _

1 _cosa 1
coso.  seno

— cotgo =
tga

seno.
« ABCO — Pitagoras — OC* +BC? = OB? — cos® o +sen’o. = 1

« ADAO — Pitagoras — OA? + AD? = OD? — 1+ tg’a = sec’ o

Ciclo Trigonométrico

« AOEF — Pitagoras — OE* +EF? = OF? — 1+ cotg?a. = cossec’o.

A circunferéncia trigonométrica (circunferéncia com raio unitario
cujo centro é origem de um sistema de coordenadas retangulares)

nos permite a identificacdo das seis funcoes trigonométricas de um Relagées entre fun;ées de arcos no 1° quadrante

R T 3n
angulo o, em que o # 0, 5 e =
cosec a
Ay seno=ulcosoa=uU tgoc:u COtg(l:U seCa=U —u
E E/ sen o u NI VN NRTEN IR VN CTRTE BN Ty 1/u
o
. D cos a 1-u? u 1N+ | uA T+ 2 1u Jut =1u
1 : tga uNT=u? | V1=u/u u 1/u u -1 | TN =1
cotg a [1-u?/u | uA1-u? 1/u u INWE =1 Ju? -1
o
o C A "X
secao  [1A/1-U? 1u 1+u’ | J1+Uu u uAnU? =1
coseco| 1/u = | 1edu | 1+ | uni? -1 u
Funcoes trigonométricas de um angulo qualquer

sena = BC — cosseca = OF

Geometricamente — <coso. = OC — seca = OD

em funcao de um angulo a do 1° quadrante

tgo. = AD — cotgo. = EF -
—a 900 ta | 180°% 0 | 27004 ¢q |K3O0)Ea
k = inteiro
Identidades fundamentais
sen —Ssen o Cos o sen a —Cos a *sena
Como os trés triangulos OBC, ODA e OFE da figura anterior
sdo triangulos retangulos semelhantes (eles tém os mesmos angulos), cos cos a Fsen o —CoS a Fsen o Cos a
podemos escrever:
tg -tga + cotg a +tga + cotg a +tga
B n n
« ABCO ~ ADAC 5 o< - 9C _ senar_cosar ., _ sena
AD OA tgo 1 cosa. _
cosec — cosec a sec a + cosec a —seca + cosec a
B 1
« ABCO ~ ADAC — %zo—:e e _ —seco =
OA OD 1 secol cos o sec sec o Fcoseco | —seca + cosec a. sec o
BC OB sena 1 1
* ABCO ~ AOEF — OF OF - 1 cosseco — cosseco = seno. cotg - cotg a. Ftga + cotg o Ftga + cotg o
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Exercicios

Sabendo que /7 cos 6 + 1 = tg? §, entdo o valor de
tg® 0 —tg* 0 —tg? 0 é igual a

A) 3

B) 4

Q)5

D)6

E) 7

Se \/sec2 X+ 3fsec’ x-tg’x + \/tgzx +3sec?x-tg*x = 8.

2 2
O valor de (secx)3 +(tgx)? éigual a

Demonstrar que é isésceles o triangulo ABC cujos dngulos AeB
verificam a relacao:

A) (B B) A
sen| —|-cos’| = | =sen| = [-cos’| —
2 2 2 2

A afirmacdo y = 1 + cosx + cos? x é verdadeira se, e somente se,
y é tal que

A) —<y<2
3
B)- = <y<0
)4y
3
Q- = <y<2
)4 y
3
D) =<y<2
)5y
3
E) = <y<3
)4y

Sabe-se que uma das raizes da equacdo y? — 9y + 8 = 0 pode ser

sen’x +sen® x +sen® x +..). Ln2

representada pela expressdo e

COsX

T ~
Sendo 0 < x < —, o valor da razdéo ————
2 COS X + senx

A) NER
2

B) V/3-1
O3

J§+1
2

E) /3 +1

D)

06.

07.

08.

09.

10.

11.

12

O numero 2 ++/3 é raiz da equacao x? — (tga + cotgo)x + 1 =0.
Calcule o valor de 392 - sena. - cosa.

a) 95

b) 96
) 97
d) 98
e) 99

. S ) .
Determine o valor de =, sabendo que S é a soma, em radianos,
n

de todas as solugdes da equagdo cos x + cos® X + cos(7x) = 3,
contidas no intervalo [0, 14x].

A) 54

B)
@)
D)
E) 58

55
56
57

b4 2n 3n 2018n -
SeS=sen 3 + sen 3 + sen 3 +...+ sen , entao o valor

de s /3 éigual a
A) 0
B)

)
)
)

m o N
AWN =

. ! . - 2ab .
Prove que existe x que satisfaz a equacdo senx = ——— quaisquer
a’+b

que sejam a e b reais, sendo a= 0 ou b = 0.

Se 3senx + 4cosx = 5, com xe(O,%), entdo o valor de

2senx + Cosx + 4tgx é
A1
B) 2
Q3
D) 4
E)5

Se 10sen*a + 15cos*a = 6, entdo o valor da expressao
27cossecta, + 8sec®a é igual a

A) 125

B) 150

C) 175

D) 200

E) 250

1 _ 4tgx

A expressao trigonométrica 5 3
(cos?x—sen’)"  (1-tg’x)

para

T T,
xe [0,=|, x#—=, éigual a
2 4
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13. Sejam a e b constantes reais positivas. Considere x = a2 - tgt + 1

T
ey?=Db? sec?t-b?onde 0 <t<=.Entdo uma relacdo entre x -
2 “// Anotacoes

ey é dada por

Ay= %-(X—1)2,x21

S(x=1)2, x>1

o|q,

C)y=a£2'(x—1),vXeR

D)y= ;—E~(x—1),xz1
aZ
E)y= b—A-(x—1),x§1

tg* x + sen® x —tg* x-sen® x

14. Se M é tal que M =
(tgx + senx)- (tgx —senx)

, entao:

A)M=0
B) M=1
OM=2
DDM=3
Bl M=4

15. Ovalordetg™®x—5-tg®x-sec®x+ 10 -tg® x - sec* x— 10 - tg* x -

T
-sec® x + 5 - tg? x - sec® x — sec'® x para todo x e[O,—[, é

2
A1
) —sec’ x
1+ sen’x
C) — secx + tgx
D)-1
E) O
Gabarito
01 02 03 04 05
D D - E A
06 07 08 09 10
D C D - E
1 12 13 14 15
E E D C D
— Demonstracao.
G J
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