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Maltematica

PRINCIPAIS NOTACOES

[a,bl={xEIR:a=x=Db}
[a,b[={xEIR:a=x<b}
la, bl = xEIR:a<x=b}

la, b[={xEIR:a<x<b}

(a, b) — par ordenado

Al — matriz transposta da matriz A
J-o, bl ={XxE IR: x =< b}

J-o, b[={xEIR: x < b}

[a, + o[ ={xEIR:a=x}

la, + o[ ={x EIR:a < x}

| — matriz identidade de ordem 2
A~" — matriz inversa da matriz A

B

Seja f: IR — IR a fungao definida por
f(x) = 2sen 2x — cos 2x.

Entao:
A () f é impar e periédica de periodo .
B () f é par e periddica de periodo /2.

C () f ndo é par nem impar e é periddica de periodo .

D ( ) f ndo é par e é periddica de periodo m/4.
E ( ) f nao é impar e ndo é periddica.

Resolucao
1) f(x) = 2 sen 2x — cos 2x =

- @(Lsenzx—
N

CcOoS 2X )
V5

Existe a € ]O; % [ independente de x tal que
2 1 _

cos oo = —— e sen . = ——. Assim,
5 Vs

f(x) = “/E (cos a . sen 2x — sen a. . COS 2X) =

= fx) = V5 . sen (2x — o)

2) f nao é par nem impar, pois existe x € IR tal que

fl—x) = V5. sen2- x) —al == V5 . sen 2x + a)

e portanto f(— x) = f(x) e f(—x) = — f(x)

. 2
3) f é periddica de periodo 7” =5

AY

V5

AL
[VEVAVE

M
O valor de
tg'9% — 5tg®x sec?x + 10tgPx sec*x— 10tg*x secbx +

T
+ btg?x sec®x — sec'0x, para todo x € [0, — L&

AT B X oy ¢
1 + sen?x Tseex+igX

D()-1 E() zero

Resolucao

Parax €[ 0; % [ temos:

tg'%% - 5 tg8x sec?x + 10 tgPx sec*x — 10 tg*x secbx +

+ 5 tg%x sec®x — sec'% = (tg2x — sec?x)® =
5 5 5
sen’x 1 sen?x — 1 — cos?x
T\ cos?x  cos’x | T cos2x T\ cos?x | T
= (-1)° = -1

H-

Sejam A e B matrizes reais quadradas de ordem 2 que
satisfazem a seguinte propriedade: existe uma matriz M
inversivel tal que:

A =M BM.
Entao:
A( )det (-AY) =detB
B()detA=-detB
C( )det(2A) =2 detB
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D()SedetB=0entdodet (-AB) <0
E()det(A-1)=-det(l-B)

Resolucao

Sendo A e B matrizes quadradas de ordem 2 e M uma
matriz inversivel tem-se
A=MT1T.B.M=detA=det(M'.B. M) =

1
detA=detM 1. detB.detM= —— .detB.detM =
det M
= det A = det B.

Assim
det (<Al = (-1)2 . det (AY) = det A = det B

Considere, no plano complexo, um poligono regular

cujos vértices s&o as solucoes da equacdo z8 = 1. A érea
deste poligono, em unidades de é&rea, é igual a:

A()A3 B()5 Cl)n
33

D()—= E() 2n
2

Resolucao

As solucoes da equacao z8 = 1 sdo as seis raizes sextas
do numero 1. Ja que uma dessas raizes € igual a 1, elas
pertencem a uma circunferéncia de raio 1, centro na
origem e a dividem em 6 partes iguais determinando um
hexagono regular.

A area desse poligono é dada por

12 43  3.43

4 2

A=6.

Alm(z)

| 8

Sejam x e y nUmeros reais tais que:

x3 = 3xy2 = 1

3x2y —y3 =1
Entdo, o numero complexo z = x + iy é tal que z° e |z|
valem, respectivamente:

Al)1-i e A2 B()1+i e N2

C()i e D()-iel
E ()1 +i e%
Resolucao

Se x e y forem nUmeros reais tais que

x3-3xy2=1,3x%y-y3=1 e z=x+Yyi entdo:

73 = x3 + 3 x%yi + 3xy2i2 + y3i3 =

= 7% = (x3 = 3xy?) + 3x%y - yd)i =
< B=14+i

Se 73 =1 + i entédo:

B =N12+12 o 1B =22 old A2 lzd=32

B

Seja ABC um triangulo isésceles de base BC. Sobre o

lado AC deste tridngulo considere um ponto D tal que os
segmentos AD, BD e BC séo todos congruentes entre si.

N
A medida do angulo BAC ¢ igual a:

A()23° B()32° C()36°
D ()40° E()45b°
Resolucao

1) Seja o a medida do énguE B//A\C. CoTo o} tﬂéngulo
ADB ¢ isosceles de base AB temos: DAB = DBA = a.

2) B/D\C = 20 pois é angulo externo do tridngulo ABD.

3) ACBD ¢ isosceles de base CD=> BCD = BOC = 2a.

4) AABC & isésceles de base BC= A@C = A/C\B = 20

Assim, no triangulo CBD temos:

20+ a + 20 = 180° < o = 36°.
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Seja (a,, a,, a5, ...) uma progressao geometrica infinita de
razao a;, 0 < a; < 1, e soma igual a 3a,. A soma dos trés
primeiros termos desta progressao geométrica é:

8 20 26
Al)— B()—=— —_—
() > () > C() >
D() 30 E() 38
27 27
Resolucao

Na progresséo geométrica infinita (a,, a,, as, ...) de razéo
g=a, 0<a; <1, esomaigual a 3a, temos:

. 2
||mSn:1a1q =3.a;= 1 a1a =)= —

n— o 1

Logo, na progressao geométrica infinita

2. 4.8
3 9 '"27

é:

2 4
3

B

) a soma dos trés primeiros termos

8 _ 38

9 " 27 T o7

O valor de y € IR que satisfaz a igualdade
Iogy49 = Iogy27 + Iogzy7, é:

1 1
Al)— B — C()3
() 5 () 3 ()
D() ! E()7
8
Resolucao
Paray >0evy= 1, temos:
Iogy49 = Iogy27 + Iogzy7 =
2.log 7 log 7 log 7
log vy 2.logy log (2y)
2 1 1
< = =+ <
log y 2. logy log (2y)
2 log (2y) + 2. log y
<> =
log vy 2.logy . log (2y)
log (2y) + 2. log y
=1 2 =

2 . log (2y)

< 4 . log(2y) =log (2y) + 2 . logy <
< 3.log(2y) =2 .logy <

<3.log2+3.logy=2.logy <«

<logy=-3.log2 < logy=log2l ey=23«
1

< Y= E

B

O numero de anagramas da palavra VESTIBULANDO,

gue nao apresentam as cinco vogais juntas, é:

A()12! B () (8! C()121-(81) (5]

D()121=-81 E()121-(71)(5])

Resolucao

1) O numero de anagramas da palavra vestibulando é:
P,y =121

2) O numero de anagramas da palavra vestibulando
que apresentam as cinco vogais juntas é:
Pg.P;=28!.5!

3) Logo o numero de anagramas da palavra vestibulan-
do que nado apresentam as cinco vogais juntas é:
121 - 81 .5l

Bd

Uma piramide regular tem por base um quadrado de lado
2cm. Sabe-se que as faces formam com a base angulos
de 45°. Entéo, a razdo entre a area da base e a area late-
ral é igual a:

1
A()V2 B() 5
V2 V3

D()— E()——
2 3

ci)Ve

Resolucao

Sendo h e g, respectivamente, as medidas em cen-
timetros da altura e do apétema dessa piramide, tem-se:

h
1)tg450=T ©h=1
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Sendo A, e A,, respectivamente, as areas em centime-

tros quadrados, da base e da superficie lateral dessa
piramide, tem-se:
3)Ab:22©Ab:4

2.2 A =42

|

Seja f: R = R a fungao definida por

f(x) = — 3a%,
onde a € um numero real, 0 < a < 1. Sobre as afir-
magcoes:
() flx +y) =1(x) fly), para todo x, y € R.
() f é bijetora.
(I fécrescenteef (10, +[)=]1-3,0L

Podemos concluir que:

A ( ) Todas as afirmacodes sao falsas.

B ( ) Todas as afirmacodes sédo verdadeiras.

C ( ) Apenas as afirmacoes (l) e (lll) sdo verdadeiras.
D ( ) Apenas a afirmacao (ll) é verdadeira.

E ( ) Apenas a afirmacao (lll) é verdadeira.
Resolucao

A funcao f: IR — IR definida por f(x) = — 3a*, com

0 <a< 1, tem gréfico:

AY

1

U

,/

-3

<V

Pode-se, entédo, concluir que:

) fix +y)=-3a*Y =-3a%.a¥ =f(x) . a¥ = f(x) . fly);

[I) n&o é sobrejetora, pois Im(f) = IR* = IR = CD(f);

[Il) & crescente no intervalo ] 0; + « [ e 0 conjunto ima-
gem dos elementos deste intervalo é
f(10;+[)=]-3,0[como se pode ver no gréafi-
co.

Assim, somente a afirmacao Il é verdadeira.

Sejam as funcdes f: IR = IR e g: A C IR — IR, tais que
fix) =x2-9 e (fog)(x) = x -6,

em seus respectivos dominios. Entdo, o dominio A da

funcéo g é:

A()[=3, + o B()IR

C()I=-5, + o D()]-o, =10 U [3, + oo
E()]-o, V61

Resolucao

DefIR—=IRIfx)=x2 -9, ggAC IR—=IRe
(fog) (x) = = x — 6 obtém-se:

(fog) (X) =flg ] =[gX)2=9=x-6=g(x) =+ 4 x+ 3.
Comoglx) € IR tem-se: x+3=20 < x=-3.

Assim, D(g) = A =[-3; + o[

Bd

Considere a, b € IR e a equacao
2e3 +ae® +7eX+b =0
Sabendo que as trés raizes reais x,, X,, X; desta equagao

formam, nesta ordem, uma progresséao aritmética cuja
soma é igual a zero, entdo a — b vale:
A()s B()-7 C()-9 D()-5

Resolucao

E()9

2e +a.e*+7.e¥+b=0<
< 2(@)P+a.(€)2+7.(+b=0¢éuma equacdo do

3° grau em €.

As raizes da equagao séo — a, 0 e a, pois formam uma
progressao aritmética cuja soma € igual a zero.

Das relagdes de Girard decorre:

( a
et +el4et=c—
+e0 + >
;
<e‘°‘.e0+e‘°‘.e“+e0.e°‘=T <
b
e*.e0 e%=-—
2
\ (
- a
e°‘+1+e°‘:—7 a7
< 2 2
= e‘“+1+e°‘=% < =
b
b -——=1
L1=—2— 2
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Seja a um numero real tal que o polindmio
p(x) = xB + 2x® + ax* —ax? - 2x - 1
admite apenas raizes reais. Entdo:

A()ag&gl[2, oo B(lag[-1,1]
C(lagl-o, -7] D()aE[-2, -1]
E()a€eN, 2[

Resolucao

1) Sendo 1 e — 1 raizes do polindmio
p(x) = x8 + 2x5 + ax*—ax? - 2x - 1, e aplicando o dis-
postivo de Briott-Rufini, tem-se:

1 2 a 0 -a -2 -1 1
1 3 a+3 a+3 3 1 0 ||-1
1 2 a+1 2 1 0

Assim, pX) = (x=1) . (x + 1) . x* + 23 + @+ X2 +x+ 1) =
1 1
< plx) = x=1.x+1).x2% |62+ = ) +2 (x+ — )+ @+ 1)|,
X X
Vx = 0 (zero ndo é raiz de p(x))
2) Para que p(x) admita apenas raizes reais, o polindbmio
1 1 .
qlx) = (x2 + =z )+ 2 (X + 7) + (@ + 1) devera admitir
somente raizes reais.

1 1
3) Fazendo x + —- =1, tem-se x2 + 2 = t2-2 e
1
qlt) = t2 +2t + (@ — 1). Lembrando que x + ~ -2

1 .
oux+ —- = 2, Vx € IR*, conclui-se que as raizes do

polindmio qg(t) devem ser reais e ndo pertencer ao

intervalo |- 2; 2[.

4) O gréafico da funcao q ¢ do tipo

Aq(t)

N
|
N
-oN
v
—_

®-

hd
|
|
|
|
|

do que se conclui que g(-2) =0 e g(2) < 0.

5)Deq(-2) <0, tem-se (22 +2.(2) +a-1=<0<a=1.
Deq(2)<0,temse22+2.2+a-1<0s=a=<-7.
Assim,as<s-7ea€&J]-w -7].

Seja p(x) um polindmio de grau 4 com coeficientes reais.
Na divisdo de p(x) por x — 2 obtém-se um quociente g(x)
e resto igual a 26. Na divisdo de p(x) por x2 + x — 1 obtém-
se um quociente h(x) e resto 8x — 5. Sabe-se que
q(0) = 13 e g(1) = 26. Entéo, h(2) + h(3) é igual a:

A()16 B ()zero C()-47
D()-28 E()1
Resolucao

Do enunciado, tem-se:

1) p(x) = (x-2) . q(x) + 26

2)p(2) =(2-2).9(2) + 26 < p(2) = 26
3)pl0)=(0-2).9(0) + 26 < p(0) =-2.13+26 < p(0) =0
Hpl)=(1-2) .9 +26<=p(l)=-1.26+26<p(1)=0

B)p(x) = (x2+x—1) . h(x) + 8x =5

Como p(x) & um polindmio de grau 4 com coeficientes
reais, resulta que h(x) € um polinbmio de grau 2 com coe-
ficientes reais, ou seja: h(x) = ax? + bx + ¢, com a € IR*,
b&IRec&lR.

Assim:

px) = (x2 + x—=1) . (@x?2 + bx + ¢) + 8x =5 (I)
Fazendo-se sucessivamente, x =0, x = 1 e x = 2 na igual-
dade (I), tem-se:

19p0)=(-1.c+8.0-5 < 0=-c-5<

= (i

29pM=00+1-1.(@a+b+c)+8-b=
<0=a+b+c+3<«|a+b+c=-3](l

F)p2)=4+2-1).4a+2b+c)+16-5 <
«©26=5.(4a+2b+c)+11 < [4a+2b+c=23[(IV)

De (II), () e (IV), temos
a=2,b=0ec=-5
e portanto:

hix) = 2x2 -5 =h(2) =3 e h(3) = 13 = h(2) + h(3) =16

| Y

Sejam a, b € IR. Considere os sistemas lineares em x, y
ez

X+ y-z=0 x-y=0
X=3y+z=1 e X+2y—-z=0
-2y+z=a 2x—-by +3z2=0

Se ambos admitem infinitas solugdes reais, entéo:
a 1

b

A()—=1 B()=— =22 C =—
()b ()a ()ab 7
D()ab=22 E()ab=0
Resolucao

X+ y-z=0
Ny x-3y+z=1

-2y+z=a
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Para que o sistema admita infinitas solucdes, devemos .a

ter:
1 1 0 1 A inequagao
1 -3 11=0 @a= — 4xlog5(x+3)z(x2+3)Iogl(x+3)
0 -2 a 5
0 ¢ satisfeita para todo x € S. Ento:
X — =
Y A()S=1-3,-21U1, + o
24 Xx+2y- z=0
2x-by +3z=0 B()S=1-0-3[U[-1, +x
C()S=1-3,-1]
Para que o sistema admita infinitas solucées, devemos D () S=1-2, + ]
ter: E()S=]-0,-3[U]=3, +
Pl 0 Resolucao
1 2 -1]=0 eb=11 ¢
2 -b 3 Para x > — 3, temos:

b 4x logg(x + 3) = (x? + 3) . log, 5(x + 3) <
L e (2 2 =22
ogo, de (1) e (2) temos: — & 4x logg(x + 3) = — (x2 + 3) . logg(x + 3) <

< 4x . logg(x + 3) + (x2 + 3) . logg(x + 3) =2 0 <

B < logg(x + 3) . X2 + 4x + 3] = 0.
Sejam as matrizes reais de ordem 2, Fazendo-se f(x) = logg(x + 3) e g(x) = x? + 4x + 3, resulta:
2+a a 1 1
A = e B =
[ 1 1 ] [ a 2+ a] d | Ay
Entdo, a soma dos elementos da diagonal principal de i /<f(x)= log (x + 3)
(AB)~" é igual a: :
Al)a+1 B()4a+1) i
1 1 : i
Cl)g (B+2a+a? D () 401 +2a+a) 3 2|0 X
1 i
E()?(5+2a+az) !
Resolucao 5
2+a a 1 1 ~
Se A= e B= , entdo: 1)
1 1 a 2+a Ay
a2+a+2 a’+3a+2
1)A.B=[ et rear ] e det(A . B) = 4. g0 = dx+ 3
a+1 a+3
. L4 [x v -
2) Seja (A . B) ' = -3 ~1 |0 X
z w
A ~12.(@a+3)
X = = e
det(AB) 4
Ay 1@ ra+2) fl) <0 e g(x) <0
© det(AB) 4

Como f(x) . g(x) 2 0 <= ou

3) Logo, a soma dos elementos da diagonal principal de fx)=0 e gix) =0

(A.B)"é: conclui-se que:
a+3 aZ+a+2 1

X+ W = + =—(5+2a+a?
Z 4 7! )

-3<x=-2 o0ou x=-1

Assim:S=1-3:-2] U[-1; + o]
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A soma das raizes da equacao

‘/gtgx—“/g sen 2x + cos 2x = 0,

que pertencem ao intervalo [0, 2], é:

17n 167 157
A — B — —
() 7 () 3 C() 7
14x 13n
D — E —
() 3 () 7
Resolucao

«/g.tgx—«/g.sen (2x) + cos (2x) =0 =

sen x
@«/g( —2.senx.cos><)+cos(2x)=0
cos X

_ 2
@E.(senx 2.senx.cosx)+cos(zx)=o©

COS X
A3 . senx

o —  (1-2.cos?x) + cos (2x) = 0
coSs X

< «/g.tgx[—cos (2x)] + cos (2x) =0 <
©cos(2x).(1—«/§.tgx)=0©

< cos (2x) =0outgx = =

Entao:
1‘-’)Cos(2x)—0®2x—£+n n©x—£+n xr
- ) ’ T4 "2
Para 0 = x = 27, temos:
X = ou X = 37 ou X = o7 ou X = /n
T4 T4 T4 T4
2‘-’)tgx=—3©x=l+n.n
3 6
T Vi
Para0 =X = 2w, temos X = -~ oU X = ——
6 6
A soma das raizes da equacao é:
S T 3n B Tn T Tn 167
T ATy Yy TTf s T e T3

Considere as afirmacdes sobre poligonos convexos:

[) Existe apenas um poligono cujo nimero de diago-
nais coincide com o numero de lados.

[I) Nao existe poligono cujo nimero de diagonais seja o
quadruplo do nimero de lados.

[l) Se a razdo entre o numero de diagonais e o de
lados de um poligono € um numero natural, entao o
numero de lados do poligono é impar.

Entéao:

A (

B ( ) Apenas (l) e (lll) sdo verdadeiras.

C ( ) Apenas (l) é verdadeira.

D ( ) Apenas (lll) é verdadeira.

E ( ) Apenas (ll) e (lll) sdo verdadeiras.

Resolucao

Sendo d o nimero de diagonais e n o nimero de lados

do poligono, temos:

l) Verdadeira

n.(n-3)
2

Como n =3, temos n = 5 g, portanto, o Unico poligono é
0 pentagono.

) Todas as afirmacbes sao verdadeiras.

d=n< =nen?-5n=0«<n=0o0un=>5

[l) Falsa

n.n-3)

d=4n < Inen?Z-11In=0=

=n=0oun=11

Como n = 3, temos n = 11 e, portanto, existe um poli-
gono que satisfaz a condicdo d = 4n. E 0 undecégono.

[I1) Verdadeira

Seja k € IN, a razao entre o nimero de diagonais e o nu-
mero de lados.

Assim,

d _

2 o keden. ke 1029y
n 2

Como n = 3, temos:
n-3
2

e, portanto, n é impar.

|
Asretasy = 0 e 4x + 3y + 7 = 0 sdo retas suportes das
diagonais de um paralelogramo. Sabendo que estas dia-
gonais medem 4cm e 6¢cm, entao, a area deste paralelo-

gramo, em cm?, vale:

=ken-3=2ken=2k+3

36 27 44
Al) = B() e C() 3
48 48
D() = E( ) =
Resolucao

A partir do enunciado, podemos ter a seguinte figura.
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~—4x+3y+7=0

. 4
Areta 4x + 3y + 7 = 0 tem coeficiente angular m = —33

4 4
=190 = 3 e, portanto, sen 6 = 5

AM . MB .sen 6
2

A éarea do triangulo AMB ¢ igual a

"5 12
2 ~ b
Como o paralelogramo é constituido de 4 triangulos de
mesma area, temos:
( 12 ) 48
=4 . |— )= —
paralelogramo 5

T 5

| [3

Um poliedro convexo de 16 arestas é formado por faces
triangulares e quadrangulares. Seccionando-o por um
plano convenientemente escolhido, dele se destaca um
novo poliedro convexo, que possui apenas faces qua-
drangulares. Este novo poliedro possui um vértice a
menos que o original e uma face a mais que o numero
de faces quadrangulares do original. Sendo m e n,
respectivamente, o nimero de faces e o nimero de vér-
tices do poliedro original, entao:

e portanto

A

Al )m=9, n=7 B( )m=n=9
C{ )m=8n=10 D( )m=10,n=8
E( )m=7,n=9

Resolucao

1) Sejam a e b, respectivamente, o numero de faces
tridngulares e quadrangulares do poliedro original.
Assim, como o poliedro possui 16 arestas, temos:

3a + 4b

5 =16« 3a+4b =232

2) Como o poliedro original possui m faces e n vértices,
temos:

m=a+b = nN+a+b=18

n-16+m=2

3) O novo poliedro possui (n — 1) vértices e (b + 1) faces

quadrangulares. Assim, o numero de arestas do novo
4. b+1)

i .
poliedro é >

= 2b + 2 e, portanto,
N-1-2b+2)+b+1=2< n=b+4

4) De (1), (2) e (3), temos:

3a +4b =32

m=a+Db

5 3 T 9
1l
o © o b

n+a+b=18
n=>b+4

Um poliedro convexo que satisfaz as condigbes do pro-
blema € o da figura seguinte.

|

Considere  um cone circular reto cuja geratriz mede

Ecm e o didmetro da base mede 2 cm. Tragam-se n
planos paralelos a base do cone, que o seccionam deter-
minando n + 1 cones, incluindo o original, de modo que
a razao entre os volumes do cone maior e do cone
menor é 2. Os volumes destes cones formam uma pro-
gressao aritmética crescente cuja soma € igual a 2m.
Entao, o volume, em cm?, do tronco de cone determina-
do por dois planos consecutivos € igual a:

11 27 1
A ( )ﬁ B ( )ﬁ C( )?
2n
D ( )E E( )=
Resolucao
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Sendo g;, h; e r;, respectivamente, as medidas em centi-
metros, da geratriz, altura e raio da base do i-ésimo cone;
e V, o volume desse cone, com i naturale 1 <i=<n+ 1,
de acordo com o enunciado, temos:

N2 =2<r,,=1

2
2g> =h? +7 ©(«/f) -0 s 1%
n+1 n+1 n+1 n+1
(i)hnH:2
T 2 T
3) Vi 3 rn+1.hn+1©vn+1: 3 12,2 <
2n
<i’Vn+1 T
2n
V 3 T
4) 0+l — e 2 2V = —
V, V, T3

Os volumes V,, V,, V,, ..., V, ., formam uma progressao
aritmética crescente, cuja soma € igual a 2w e cuja razao
V, corresponde ao volume do tronco de cone, em cen-
timetros cubicos, determinado por dois planos paralelos
consecutivos.

Assim:
5) (V,+ V4. (n+1) Con e
2
(n—+2L).(n+1)
o 3 3 =21 e nxlh+1)=4n <
<> n=3

BV, =V, +n.V,

2
Logo:—n=i +3.Vt©3Vt=l n

3 3
N

Considere a hipérbole H e a paradbola T, cujas equagdes
sdo, respectivamente,

Bix +3)2-4(y-2)2=-20¢e (y-3)2 = 4(x - 1).

Entédo, o lugar geométrico dos pontos P, cuja soma dos
qguadrados das distancias de P a cada um dos focos da
hipérbole H é igual ao triplo do quadrado da distancia de
P ao vértice da pardbola T, é:

_2)2 2
(x-3) +(y;2)=1_

A ( ) A elipse de equacao

(y+12 (x=32_

B ( ) A hipérbole de equacao 2

1.

C( ) O par de retas dadas pory = + (3x — 1).

D ( ) A pardbola de equacao y2 = 4x + 4.

E ( ) A circunferéncia centrada em (9, 5) e raio m

Resolucao

1) A hipérbole H, de equacao

y-2? (x+3? _

7 =

tem centro C (-3; 2) e focos na reta de equacdo x = — 3.
Sendof2=a2 +b?2=5+4=9=f=3, resulta focos
F,3;B)eF, (-3, -1).

2) A pardbola T, de equacéo [y —3)2 =4 . (x — 1), tem vér-
tice V (1; 3).

3) O lugar geométrico descrito no enunciado é tal que
PFY + PF) =3 PV2
Portanto:
X+3)2+(y=52+x+32+(y+12=3.[x-12+
+ly-32 < x2+y2-18x-10y-14 =0,
que é a equacgao de uma circunferéncia de centro

C(9;b)eraior= A120.

| [

B (x+32-4 (y—22 =-20 < . 1,

Considere o paralelogramo ABCD onde A = (0, 0),
B=(-1,2) e C=(-3, -4). Os dngulos internos distintos
e o vértice D deste paralelogramo sao, respectivamente:
1 3n
A —  — eD=(-2-
() 7 2 e (-2,-5)
m 2
B —  — eD=(-1,-
() 3 3 e (-=1,-5)
1 21
=, == eD=(-2 -
C() 3 3 © (-2,-6)
1 3n
D — , — eD=(-2-
() 7 7 e (-2,-6)
2
E() =, 22 ep=(2 -5
3
Resolucao

Considerando-se o paralelogramo ABCD com vértices
consecutivos A(0; 0), B(-1; 2) e C(-3; —-4), temos:

A

y

B(-1;2)

A(0; 0)

v

C(-3;-4)
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N Xy +Xc=Xg+ Xy = 0+ (3) =
Yat+tYc=Ygt+tYp = 0+ (4)=

1) +xp=xp=-2
2+yp=Yyp=-6

Portanto, D(-2; -6).

2) 2-0 \
m__ = =-2
AB -1-0
-6-0
m__ = =3
AD -2-0 =
m_ -m
AD AB
tg 6
T+m m__
AD AB |
tg 0 2 lop= 8
= = —— = —| = = —
9% T3 @

Como os angulos internos distintos de um paralelogramo
sao suplementares, e um deles é 3m/4, o outro deve ser
obrigatoriamente n/4.

COMENTARIO

Com quatorze questées de Algebra, cinco de
Geometria, trés de Trigonometria e trés de Geometria
Analitica, os examinadores propuseram uma prova de

Mateméatica com alto grau de dificuldade, exigindo,
acima de tudo, muita paciéncia e determinacao por parte
dos candidatos.

Conforme a tradicdo, neste vestibular as ques-
tdes propostas foram em sua maioria dificeis, com enun-
ciados longos e rebuscados, exigindo dos vestibulandos
um profundo conhecimento teérico dos temas aborda-
dos.

E muito provavel que mesmo os candidatos
mais bem preparados nao tenham tido tempo suficiente
para resolver, com acerto, todas as vinte e cinco
questbes da prova e, certamente, deixaram o local do
exame bastante extenuados.

Algebra
56%

Geometna Analitica
12%

Trigonometria
12%

Geometria
20%
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