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1.1 Questoes para casa

1.1.1 Limites Triviais ou Imediatos

a) Quando ja se tem o grafico ou quando ele é facilmente esbogcavel

Nas questdes 1 e 2 cabe a vocé apenas olhar os graficos abaixo e responder quais sao os Limites Pedidos.

1) Calcule os limites a esquerda e a direita da abscissa (2) e (5) e calcule f(2) e f(5).
VA

4-.—

y=g(x)

OfF 1 2 3 4

=Y

LI]——

2) a)Se héaleide formacao que se refere ao 1° Grafico,associe f e g aos demais.
b) Calcule o limite bilateral com respeito a abscissa 4 nas trés funcdes abaixo.
¢) Encontre o Dominio Maximo das fungdes abaixo e as classifique como:

* continuaemx = 4;
* descontinua em seu dominio quando x = 4;ou
* continua em seu dominio, mas descontinua nos Reais quando x = 4.

/ 4 x J 4 x 7 4 X

2 _16 16 s o e
xXe — y=——,X% y=———,X%

h(x) =y = x_4,f(x)= x—4 , glx) = x—4 ,
y=6 x=4 y=8 x=4

y=x+6x<0
3) Dada a fungio: f(x) = y=10, x=0
y=x2—-5x+6,x>0

a) Calcule: f(—6),f(0),f(2) e f(3)
b) Esboce o grafico de f(x)

c) Determine o valor de: lim f(x),lim_ f(x),lim f(x)
x—0~ x—-0% x—0
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b) Funcgdes Continuas

Para calcular o Limite L basta calcular f(a):

Uma funcio f(x) é continua no ponto (a,L) se lim f(x) = f(a) =L
x—a

Calcule:

4) lim(2) =
x—-5
5_ 43) —
5) l}lcz})(x x3)

6) lim (x —2x+2) =

X——

3
7) llm(Sx + - 3+ Yx 8 +9x— 9+ - 9)—
x—1 5

8) lim (M + 310g7x) —

X—-T x2

tg(x)+sec(x)+ctg(x+=
lim(gx sec(x cg(x 4)>

x—0 sen(x)+cos(x)+csc(x+§)

10)lim([cos(x)]5e"™®)) =
X—
3

VestCursos

Conclusdes Importantes:

a Funcio Parte Inteira (| x |), a Funcio Parte Fracionaria { x }
e a Funciao Menor Inteiro (| x ]).

1. Quase aTotalidade das Fungoes Usuais sao continuas em seus Dominios Maximos

2. Por isso,é essencial que o aluno domine o conceito de Dominio e de Dominio Maximo

3. Pois, normalmente, o limite que sera pedido sera justamente em torno de um ponto que
nao pertenca ao Dominio da Funcio (como sera visto no tépico de Limites Nao Imediatos)

4. As Unicas funcdes relevantes que NAO sio continuas em seus dominios sio

Por isso, esta 3 funcoes devem ser estudas com cautela e revisadas antes das provas!

Funcoes Descontinuas em seus Dominios

11)Esboge o grafico das funcdes (Tente esbogar rapido e sem pescar na resposta ):

f(x) = | x| (parte inteira de x)
g(x) ={x} (parte fracionaria de x)
h(x) = [ x | (menor inteiro maior do que ou igual a x)

12)Com respeito as trés funcgbes anteriores, determine os limites a esquerda e a direita de (a) para:

a=-1;0;1; —n; n;
(2,3) sendo (n € N); (—2,3) sendo (n € N)

n+q)sendomeNel0<qg<1); (—n+qg)sendo(neNel0<qg<1)
Em qual destas abscissas cada uma das 3 funcées admite limite bilateral?
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1.1.2 Limites Nao — Imediatos

VestCursos

a) Técnicas Algébricas Basicas

*

Método Geral ( = ) : Sempre que f(x) forigual a g(x) para todo (x),

exceto possivelmente quando (x) for igual a (a),

entdo lim f(x) = lim g(x),contanto que o limite exista.
x—a xX—a

Sumario das principais formas de se Calcular um Limite:
Opera — se algebricamente até se poder aplicar o Método Geral

Aconselho o leitor a prestar muita atencao nos seguintes limites,
pois eles sdo os mais recorrentes em qualquer prova!

Questoes Classicas:
13) Fatoracao:

_ (xz — 25)
lim =
x-5\ x—05

14) Desracionalizagio:

<\/x+7—\/7)=

lim
x—0 X

15) Mudanca de variavel.:

L AE-T
xlfll<\/¥—1)_

16) Bindmio de Newton:

Resolva os seguintes exemplos para treinar e fixar o importante método da

expansao facilitada do Binomio de Newton:

((x +h)® - (X)3> _

lim
h—0

h

17) Revisao:

- (x*—64 - (Vx+19-+/19 - (Yx -1 o ((x+h)* = (x)*
lim + lim + lim{=—— |+ lim =
x-8\ x—8 x—0 X x=1\3/x — h—0 h




B Professor Macsimus Alecsander| e Like

VestCursos

b) Limites Inexistentes

Marque Verdadeiro ou Falso no que diz respeito a fungao cujo grafico esta delimitado abaixo:

Justifique suas afirmativas!
y A

18) x = 3 nao pertence ao dominio da fungao y

19) y = 0 ndo pertence a imagem da fungio y

ENENE

20) 0 nao pode pertencer ao contradominio
da funcao y, ja que 0 ndo pertence a imagem.

D 21) gci_r)r%(y) ndo existe

=Y

D 22) A fungio y é continua no ponto (0, 3) 3

Classifique as seguintes afirmativas como verdadeiro ou falso (justifique suas afirmativas):

[[] 23) 0 seguinte Limite Bilateral nio existe, mas pode ser escrito como: lin% (ﬁ) =+
x— -

D 24) O seguinte Limite Bilateral ndo existe, mas possui a representacao: lim

1
x—2 ((X—Z)Z) =t

. . . s g 1 2x3-3\\ _
O 25) y = 4 é uma Assintota Horizontal de f, pois: xlirgoo(f(x)) = lim <x2_4 4 (_2x3+5)> =4

XxX—+oo

O 26) Nao faz sentido escrever: lim (

X—00™

! 4) = 0nem lim (x21_4) =0

x2— x—o00+

[] 27) 0s seguintes limites existem: lim (x21_4) =0 e lim (x21_4) =0

X——00 xX—+00

O 28) E verdade que: lim (sen(x)) =0 e que lim (sen (l)> =1
x—to0 x—0 x

O 29) E falso que: lim (cos(x)) =1 e lim (cos (1)) =1
x—0 x—+oo X

Cso tm (55~ ) = - =0

t2—-1  t(t2-1)
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c) Assintotas

VestCursos

Calcule os limites e identifique se eles representam Assintotas Horizontais ou Verticais

. x3+5 . (x—7) . (x3+2x2)
31) leToo (x2—4) 33) xl—lj-noo x%—4 35) xlirgﬁ x5—-3x3
. 24+5x+9 . Vx*+5 8/x8+25
32) lim (x—) 34) lim s—— j JxHes 2
) x>2 \ x%-4 ) x>0 VxZ+9 36) xl_l,Too W.Zx

37)Agoraresolva esta de cabeca e em menos de 10 segundos!!

y 7x39 —5x* + 8 o 9x77 + . x1° y 7x109 — 5 o 6x7° =6\
x—l>1—noo 5x41 4+ 3x15 4+ x5 x—lzknoo 3x77 — e xl—tr(% 5x108 4 5 x—lj-noo 2x77 + x38 )

d) Limites Fundamentais

Calcule o valor numérico dos seguintes limites:

sty [rsen(2)] =

39) lim [xtg G)] =

X—+oo

1
40) lim (1 +t)t =

t—+o00

41) klgggr (1 + %)k =

42) lim (—=| =
)x—>ioo sen(%) N

o i [eos (1)

1
44) lim(1 + wu =
u—-0
v
45) lim (1 + i) =

v >too

1
46) lim(1 + u)u =
x—0

ey, (B m (=
oty () + iy () + i (5) =
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1.2 Teoremas

Verifique se as propriedades foram aplicadas corretamente e classifique as questdes
como Correto ou Errado:

VestCursos

48) limlkl =k e lim y”]_y—“

2u 2u

49) chilr;[x] =a

50) lim[sen(x) + cos(x)] = lim[sen(x)] + lim[cos(x)] = sen( ) + cos( ) =1+0=

- = - = - =
x2 xZ x2

51) lim[ln(x) — x] = lim[In(x)] — limx=In(1)—-1=0—-1=-1
x—1 x—1 x—1

52) lim[c.e*] =c lim[e¥] =c.e 2 ==
xX—>=2 x—>—2

e?

53) ailrol[sen(x).loglo(x)] = (g%sen(x)).(ai_ﬂ} loglo(x)) =0.0=0

lin}t(sen(x))
sen(x)| _ x>3 _ l _
54) l [cos(x) . linjlr[cos(x)] o0 too

x= 5

2
55) Lim[1 + 3]z = [mm + x3)]% — [1 4 23]z = O = 3
56) tim [e%. ] = (im ). (fim ) = +.0 =0

57) lim [x.sen(x)] = ( lim x) . ( lim sen(x)) = (+). (Indeterminado) = +o
x>+ X—+00 X—>+00

58) xl_l)mo[x (1+ sen(x))] = ( lim x) . (xljmo(l + sen(x))) = (4+0). (Indeterminado) = 4o

X—4 00

59) lim [x.(2 + sen(x))] =

60) Encontre o valor do limite (lm& x“sen (x )) usando o Teorema do Sandwich.
X—

61) Se lim f(x) = lim f(x) = Le f(a) = L entdo a fungdo f é continua no ponto a?
x—-a xX—-a

62) Considerando a Funcao Parte Inteira de x, classifique como verdadeiro ou falso:

a) Esta Funcao é Continua a esqueda do 0 b) Esta Funcao é Continua a Direita do 0

¢) Esta Funcdo é Continua no Intervalo [—1,0] d) Esta Funcéo é Continua no Intervalo [0,1)

63) Determine k para que a funcdo abaixo seja continua no ponto em que a abscissa vale 0:

(\/x+ \/_>
, parax #0
f(x)—%

x
k

k 17’ parax =0
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1.3 Revisao Final
Agora tente calcular os seguintes limites abaixo mesmo sem esbocar os grificos:

VestCursos

64) ]gggg <x + |x| + %l + sgn(x)) + ,fi'gi (x + |x| + %l + sgn(x)) =
65) l”?m—(le{xH [x]) + ll‘gg)+(l x[+{x}+[x]=

66) llrgo)+(lxl+{x}+ [x1) + Jim (x]+{x}+x]D=

67) Jhm o (Lx]+{x}+ [xD+ Hm (xl+{x}+[x])=

68) tim (lxl+{x}+[xD+ lim (lx]+{x}+[x])=

69) Encontre o valor do limite (ll?‘ré X sen( )) usando o Teorema do Sandwich.
X—

70) Prove que o Polindmio x3 — 1,5x? — 0,25x + 0,375 possui 3 raizez reais,
cada uma nos seguintes intervalos (—1,0) (0,1) e (1,2).

2_ .
71) llm(f 16): 74)llm(f 16):
xXo-1 A3 x—4 \x“—3x—4
l- x2—16 _ .
2) am. (x2—3x—4) = 75) lim (Vx+7 —Vx) =
x%-16
73) xl—fnb (x2—3x—4) o 76) xl_l)trnoo(\/xZ +7 — \/}) —

77) Encontre os valores de u e de v para que a seguinte funcio seja continua nos Reais:

f<x4 —29x2 + 100
flx) =

x¢—7x+ 10
t? — 12t +63,x = 2
w? —17w+142,x =3

),xiZexiS

78) Resolva esta de cabeca e em menos de 10 segundos!

, 3x3% — 2x14 4+ 7 , 12x87 + V3. x1° - [10x2019 — 5 , 6x8% — 2x3°
lim z + lim +lim|l—————— )+ lim | ————

x——00 \ 5x%2 4 3x15 4+ 2x5 ) ' x-+o0 3x87 — Ve x—0 \ 5x2018 4 x5 x—+o0 \ —2x87 4 3x38

79) Resolva esta de cabeca e em menos de 20 segundos!

xliry_(x—lxl+|i—|—sgn(x)+[xj—{x}+ [x]>=
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80) Resolva esta de cabeca e em menos de 30 segundos!

‘

1 X
x5 (14+x)x xg [COS ((7x + Ox — 5X — 4x))] 1 %
x—
1+ x)x

e

cos? <
\
or 5 Vx+a—va -
1 1 X —1 x tg'’ (x)
- 14— . . =
1’( +x) lnl x l [senlg(x) (

J

Qualquer duvida, perguntem no nosso Grupo Exclusivo do Telegram!




