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Exercicios de Fixacao

Triéngulo de Pascal 01. Prove a Relagéo de Stifel (E)+(k11) = (EID .

Trata-se de uma tabela formado por nimeros binomiais de )
02. Qual éovalordasomaS=12+2%+ ... +n??

tal forma que na linha j fiquem elementos da forma (%)0 sm<j,
n 03. Seja n um inteiro impar maior que 1. Prove que a sequéncia

j=1,2,...,enacolunaifiquem elementos da forma (J,i:o, 1,2,...n: n

(n)’(n) [n—1] contém uma quantidade impar de nimeros

(0) 1 2 5

? : impares. (Sugestao: Teorema das Linhas)
(o) (1) n

2 2 2 04. Prove que [(2+x/§) ] é impar, VneN.
o) (7) ()

@) () G) C)

0 1 2 3 05. Seja 1 <r<n e considere todos os subconjuntos de r elementos
,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,, do {1, 2, ..., n}. Cada um desses subconjuntos tem um menor
(n) (n) (n) (n) (n) elemento. Seja F(n, r) a média aritmética desses menores

0) 1) 2) 3 n elementos. Prove que F(n,r)= ?—H .

+1

Os coeficientes do desenvolvimento de (x + y)" sdo os elementos
da n-ésima linha do Triangulo de Pascal.

A propriedade dos nimeros binomiais que nos permite
construir rapidamente o Triangulo de Pascal é a Relacao de Stifel

Exercicios Propostos

sadapor ({)+(4) (i)
ada por { k+1 k+1)" 01. Qual é o maior dos nimeros a = 101 e b = 100%° + 99507
Teoremas 02. Prove que [(7+4\/§)n:| é impar, VneN.
1. Prove o Teorema das Linhas: 03. Mostre que se n > 2 é par, os valores de (g) parap=0,1,2,..n
(n)+(n)+...+(n)=2” n
0 1 n vao crescendo, atingem um valor maximo para p = 5 e depois

vao decrescendo.
2. Prove o Teorema das Colunas:

(2)+(”: 1)+ +(n+ k) _ (”+ k+ 1) 04. Mostre que se n ¢ impar, os valores de (B) parap=0,1,2,..n

n n+1
3. Prove o Teorema das Diagonais: n—1 n+1 . -
1 n+k n+k+1 p=-—,p=-——/| €, em seguida, vao decrescendo.
(o) ("7 ) (-

vao crescendo, atingem um valor maximo para dois valores de p

2 2
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05.

06.

07.

08.

09.

10.
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(ITA) Dadas as afirmacoes:

NUHCRCISARNG

I. (E):(nfk),n eNk=0,12 .., 0

ll. Existem mais possibilidades de serem escolhidos 44 nimeros
diferentes entre os numeros inteiros de 1 a 50 do que serem
escolhidos 6 nimeros diferentes entre os nimeros inteiros de
1a50.

Conclui-se que:

A) todas sao verdadeiras.

B) apenas | e Il sdo verdadeiras.
C) apenas | é verdadeira.

D) apenas Il é verdadeira.

E) apenas Il e lll sdo verdadeiras.

(ITA) Seja n > 1 um inteiro e xe (O,EJ . Qual das afirmacoes
abaixo é sempre verdadeira? 2

A (1-senx)">1-n"-senx

B) (1 —senx)">1-n-senXx, apenas para n par

O -=senx)"<1-n-senx

D)(1-senx)"<1-n"-cosx

E) n.d.a.

(ITA) A condicao para que (E) seja o dobro de (kL) é:

A) n + 1 seja multiplo de 3.
B) n seja divisivel por 3.

C) n—1 seja par.
D) n = 2k.
E) n.d.a.
1 1 1 1 1 .
Asoma S = —+—+——+——+—— pode ser escrita na
191 3170 5151 7131 9l

forma Z_a onde a e b sdo inteiros positivos. Encontre a e b.

b!
(ITA)SejaP(x) =a,+a *+ax’+a)xX’ + ... +a,,x'% sendoa, =1,

um polindémio divisivel por (x + 9)'%. Nestas condicdes, temos:
A)a,=50-99 9%

100!
B) a, Ty
) & =£
2198l
D) a, = 100192
2198l
E) n.d.a.

SejaN={1, 2, 3, ...}. O conjunto de todos os neN, n > 2 e para

os quais (g) = (n;1)+(n£1) é o conjunto:

A) {3}

B) {3, 5}

Q) {3, 4

D) {neN; n > 3}
E) {3, 4, 5}

MoébuLo pe EsTubpo

Gabarito
Exercicios de Fixagao
01 02 03 04 05
-_— * — = —
— Demonstracao.
*02: n(n+1)(2n+1)
6
Exercicios Propostos
01 02 03 04 05
* _ - - B
06 07 08 09 10
A E * A D
— Demonstracao.
*01: a
08: a=9,b=10
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