Triangulos e Angulos na Circunferéncia
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MAPEANDO 0 SABER

ANGULOS EM UM TRIANGULO £ ANGULOS
NUMA CIRCUNFERENCIA

QUANTO AOS LADOS

QUANTO AOS ANGULOS

[ EQUILATERO = 3 LADOS IGUAIS ] [ RETANGULO = 1 ANGULO DE 90° ]

[ ISOSCELES = 2 LADOS IGUAIS ]
1
[ ESCALENO = 3 LADOS DIFERENTES ]

ACUTANGULO = 3 ANGULOS
INTERNOS AGUDOS

OBTUSANGULO = 1 ANGULO
OBTUSO (MAIOR QUE 90°)

a+p+Y=180°

|
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 a+ B = @ 4 pospois ANGULOS INTERNOS !
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ANGULOS EXTERNOS: SOMA

NAO ADJACENTES A ELE
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EXERCIiCIOS DE SALA

1.

(ENEM) O remo de assento deslizante é um espor-
te que faz uso de um barco e dois remos do mesmo
tamanho.

A figura mostra uma das posicdes de uma técnica
chamada afastamento.

Disponivel em: www.remobrasil.com. Acesso em: 6 dez. 2017 (adaptado).

Nessa posicdo, os dois remos se encontram no ponto
A e suas outras extremidades estdo indicadas pelos
pontos B e C. Esses trés pontos formam um tridangulo
ABC cujo angulo BAC tem medida de 170°.

0 tipo de tridngulo com vértices nos pontos A, B
e C, no momento em que o remador estda nessa
posicao, é

a) retangulo escaleno.

b) acutangulo escaleno.
c) acutangulo is6sceles.
d) obtusangulo escaleno.
e) obtusangulo isésceles.

(ENEM PPL) Durante seu treinamento, um atle-
ta percorre metade de uma pista circular de raio R,
conforme figura a sequir. A sua largada foi dada na
posicdo representada pela letra L, a chegada esta re-
presentada pela letra C e a letra A representa o atleta.
0 segmento LC é um didmetro da circunferéncia e o
centro da circunferéncia esta representado pela letra E.
Sabemos que, em qualquer posicdo que o atleta es-
teja na pista, os segmentos LA e AC sdo perpendi-
culares. Seja 6 o angulo que o segmento AF faz com
segmento FC.

4,

Quantos graus mede o dngulo 6 quando o segmen-
to AC medir R durante a corrida?

a) 15 graus
b) 30 graus
c) 60 graus
d) 90 graus
e) 120 graus

(UEMG) Observe a figura a seguir. Nessa figura,
AD = BD, C = 60° e DAC é o dobro de B.

Arazio AC ¢ igual a
BC

A
B ¥ C
D
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(G1 - CFTMG) A figura a seguir mostra uma cir-
cunferéncia, em que os arcos ADC e AEB sdo con-
gruentes e medem 160° cada um.

D

A medida, em graus, do angulo X, é

a) 10°.
b) 20°.
c) 30°.
d) 40°.
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(UEMG) Observe a figura.

Suponha que as medidas dos dngulos PSQ, QSR,
SPR, assinalados na figura, sejam 45°, 18° e 38°,
respectivamente. A medida do angulo PQS, em
graus, é:

a) 38
b) 63
c) 79
d) 87

(MACKENZIE) Na figura, se a circunferéncia tem
centro 0 e BC = 0A, eptéo a razdo entre as medidas
dos angulos AOD e COB é




EsTupo INDIVIDUALIZADO (E.I.)

1.

(UNICAMP }NDjGENAS) Sabendo o valor da soma dos angulos internos de um triangulo, podemos afirmar que
os angulos A e C do tridangulo ABC na figura abaixo valem, respectivamente:

A
X
50° 220° - 3x
B C
a) 45° e 85°.
b) 40° e 70°.
c) 35° e 55°.

d) 50° e 100°.

(Enem digital) Considere o guindaste mostrado nas figuras, em duas posicdes (1 e 2). Na posicdo 1, o brago
de movimentacdo forma um angulo reto com o cabo de aco CB que sustenta uma esfera metalica na sua extre-
midade inferior.

Na posicdo 2, o guindaste elevou seu braco de movimentacdo e o novo angulo formado entre o braco e o cabo
de aco ED, que sustenta a bola metdlica, é agora igual a 60°.

12m
Brago de | s |
movimentag&o A © 12m
3 —

Brago de
movimentacéo

Cabo de

metalica

. ago 16 m
Pilar de _—
sustentacao Pilar de
sustentagéo
Esfera
metalica . -

Posigéo 1 Posigéo 2

Assuma que os pontos A, B e C, na posicdo 1, formam o triangulo T, e que os pontos A, D e E, na posicdo 2,
formam o tridngulo T,, os quais podem ser classificados em obtusangulo, retangulo ou acutangulo, e também
em equilatero, isésceles ou escaleno.

Segundo as classificacdes citadas, os triangulos T, e T, sdo identificados, respectivamente, como

a) retangulo escaleno e retdngulo isésceles.

b) acutangulo escaleno e retdngulo isdsceles.

c) retdngulo escaleno e acutangulo escaleno.

d) acutangulo escaleno e acutangulo equilatero.
e) retangulo escaleno e acutangulo equilatero.
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(UFRGS) Em um triangulo ABC, BAC é o maior an-
gulo e ACB é 0 menor angulo. A medida do dngulo
BAC é 70° maior que a medida de ACB. A medida
de BAC é o dobro da medida de ABC.

Portanto, as medidas dos angulos sdo

a) 20°, 70° e 90°.
b) 20°, 60° e 100°.
c) 10°, 70° e 100°.
d) 30°, 50° e 100°.
e) 30°, 60° e 90°.

(UFJE-PISM) Numa circunferéncia, considere trés
pontos distintos A, B e C da mesma. Sabe-se que
BC é um didmetro da circunferéncia e que o dngu-
lo Z(ABC) mede 60 graus. Determine a medida (em
graus) do angulo Z(ABC).

a) 15°
b) 30°
c) 45°
d) 60°
e) 90°

(PUCRJ) No circulo de centro 0, seja AD um dia-
metro. Sejam B e C tais que AOC =90° e AOB =
1 BOC.

Assinale o valor de ODB

a) 12°
b) 15°
c) 18°
d) 22,5°
e) 30°

(G1 - IFPE) Em uma olimpiada de robética, o robd
BESOURO caminha de fora do circulo de manobras
e, apos se apresentar, retorna ao ponto inicial con-
forme a figura a sequir.

Considerando que o caminho percorrido pelo robd
esta indicado pelas setas, qual o angulo x formado
entre o caminho de saida e o caminho de retorno
do robd ao ponto inicial?

a) 28°
b) 22°
c) 21°
d) 49°
e) 56°

(FGV) Na figura, AB e AE sdo tangentes a circunfe-
réncia nos pontos B e E, respectivamente, e BAE = 60°.

Se os arcos BPC, CQD e DRE tém medidas iguais,
a medida do angulo BEC, indicada na figura por a,
é igual a

a) 20°
b) 40°
c) 45°
d) 60°
e) 80°



8.

10.

(G1 - IFPE) Uma garota, com o objetivo de de-
senhar uma estrela de cinco pontas, utilizou uma
circunferéncia para servir de apoio, como na figura.

Depois de construir o poligono desejado, ela obser-
vou que a soma dos angulos nas pontas da estrela
era de

a) 90°.

b) 540°.
c) 360°.
d) 240°.
e) 180°.

(G1 - IFSP) Na figura, a reta t é tangente, no
ponto P, ao circulo de centro 0. A medida do arco
AB & 100° e a do arco BCP & 194°. 0 valor de x,
em graus, é

\ =3

A

Interbits®

a) 53.
b) 57.
c) 61.
d) 64.
e) 66.

(FUVEST) Na figura, B, C e D sdo pontos distintos
da circunferéncia de centro 0, e o ponto A é exte-
rior a ela. Além disso,

(1) A, B, C, e A, 0, D, sdo colineares;
(2) AB = 0B;
(3) COD mede o radianos.

11.

12.

Nessas condicoes, a medida de ABO, em radianos,
é igual a:

a) m - (a/4)
b) m - (a/2)
c) m- (20/3)
d) m- (30/4)
e)m- (3a/2)

(EGV) As cordas AB e CD de uma circunferéncia
de centro O sdo, respectivamente, lados de poligo-
nos regulares de 6 e 10 lados inscritos nessa cir-
cunferéncia. Na mesma circunferéncia, as cordas
AD e BC se intersectam no ponto P, conforme indi-
ca a figura a seguir.

A medida do angulo BPD, indicado na figura por
a, éigual a

a) 120°.
b) 124°.
c) 128°.
d) 130°.
e) 132°.

(UECE) No tridngulo 0YZ, os lados 0Y e 0Z tém
medidas iguais. Se W é um ponto do lado 0Z tal
que os segmentos YW, WO e YZ tém a mesma medi-
da, entdo, a medida do angulo Y0Z é

a) 46°.
b) 42°.
c) 36°.
d) 30°.
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13.

14.

15.

(UECE) No tridngulo isosceles X0Z, cuja base é o
segmento XZ, considere os pontos E e U respecti-
vamente nos lados 0Z e XZ, tais que os segmentos
OE e OU sejam congruentes. Se a medida do angulo
XOU é 48 graus, entdo, a medida do angulo ZUE, é
igual a

a) 24°.
b) 22°.
c) 28°.
d) 26°.

(ENEM) Uma crianca deseja criar tridngulos uti-
lizando palitos de fosforo de mesmo comprimento.
Cada tridngulo sera construido com exatamente 17
palitos e pelo menos um dos lados do tridngulo
deve ter o comprimento de exatamente 6 palitos.
A figura ilustra um tridngulo construido com essas
caracteristicas.

A quantidade méaxima de triangulos ndo congruen-
tes dois a dois que podem ser construidos é

a) 3.
b) 5.
c) 6.
d) 8.
e) 10.

(UECE) Sejam UVW um tridngulo is6sceles com
base VW; E e F dois pontos nos lados UV; e UW, res-
pectivamente, tais que as medidas dos segmentos
de reta VW, WE, EF e FU sdo iguais.

Nessas condicoes, pode-se afirmar corretamente
que a medida do angulo VUW é

a) menor do que 21°.

b) maior do que 21° e menor do que 25°.
c) maior do que 25° e menor do que 27°.
d) maior do que 27° e menor do que 32°.

16. (G1) PA é bissetriz do tridngulo ABC. Determine

X, 9 z t.

17. (G1) Sabendo que os pontos B e C sdo centros,

calcule o valor de x na figura a sequir

cyn8  p

18. Seja o pentagono PQRST da figura, inscrito na cir-

cunferéncia de centro 0. Sabe-se que POQ mede
70°. Chamando de x e y os angulos PTS e QRS,
respectivamente, determine x + y.

. Na figura adiante, AB = AC, BX =BY e CZ=CY. Se o

angulo A mede 40°, determine a medida do 4ngulo
XYZ.




20. (Fuvest) Uma bola de bilhar, inicialmente em re-
pouso em um ponto P, situado na borda de uma GABARITO
mesa de bilhar com formato circular, recebe uma
tacada e se desloca em um movimento retilineo. A 1.A 2.E 3.B 4.B 5.B
bola atinge a borda no ponto R e é refletida elas- 6.C 7.B 8.E 9.D 10.C
ticamente, sem deslizar. Chame de Q o ponto da 11. E 12. C 13. A 14. A 15. C
borda diametralmente oposto a P e de 6 a medida
do angulo QPR.

16.
x =30° y=100° z=280° t=70°.
PA é bissetriz
x = 30°
z =30° + 50° = 80° (dngulo externo do tridangulo
ABP)
y = 180° - 30° - 50° = 100°
t=180° - 30° - 80° =70°
17.
x =20°
a) Para qual valor de 6, ap6s a primeira reflexdo, a 18
trajetéria da bola sera paralela ao didmetro PQ? : o
., . - X+y=215
b) Para qual valor de 6, apds a primeira reflexdo,
a trajetodria da bola sera perpendicular a PQ?
c) Supondo agora que 30° <6 < 60°, encontre uma 19. 700

expressdo, em funcao de 6, para a medida a do

angulo agudo formado pela reta que contém P

e Q e pela reta que contém a trajetéria da bola 20.

apos a primeira reflexdo na borda. a) Como a bola atinge a borda no ponto R e é re-
fletida elasticamente, sem deslizar, pode-se
concluir que o angulo PRO = ORZ = a. Pelos
fundamentos da geometria plana, sabe-se que
o angulo POR também é igual a o. Como os
segmentos OP e OR sdo iguais (raio da circunfe-
réncia), pode-se concluir que o dngulo 6 tam-
bém sera igual a a. Assim, todos os angulos
do tridangulo PRO sdo igual, fazendo deste um
triangulo equilatero. Logo, o = 6 = 60°. Caso
B = 0°, ap6s a primeira reflexdo a trajetoria
também sera paralela ao didmetro PQ.

-
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b) Analisando a figura a seguir, como PO e 0Z sdo
segmentos iguais (ambos sdo iguais ao raio da
circunferéncia), pode-se concluir que o angulo
0 serd igual a o. Assim, pode-se escrever sobre
o tridngulo retangulo:

300+ 90 =180 > 3a=90 > a=6=30°

Interbit

c) Analisando a figura a seguir, pode-se escrever:

o+ 30 =180 > a =180 - 36, para 30° <6 < 60°

X
Interbitst






