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áƵůĂ Ϭϵ͗ PƌŝƐŵĂƐ Ğ CŝůŝŶĚƌŽƐ͘

SƵŵĄƌŝŽ

ϭ PƌŝƐŵĂƐ ϰ

ϭ͘ϭ DĞĮŶŝĕĆŽ Ğ ĞůĞŵĞŶƚŽƐ ďĄƐŝĐŽƐ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ϰ

ϭ͘Ϯ ÁƌĞĂƐ Ğ ǀŽůƵŵĞƐ Ğŵ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ϭϱ

Ϯ CŝůŝŶĚƌŽƐ Ϯϳ

Ϯ͘ϭ DĞĮŶŝĕĆŽ Ğ ĞůĞŵĞŶƚŽƐ ďĄƐŝĐŽƐ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ Ϯϳ

Ϯ͘Ϯ ÁƌĞĂƐ Ğ ǀŽůƵŵĞ Ğŵ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ϯϭ

Ϯ͘ϯ CŝůŝŶĚƌŽ ĚĞ ƌĞǀŽůƵĕĆŽ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ϯϮ

Ϯ͘ϰ GABARITO ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ͘ ϰϬ

OůĄ ŵĞƵ ũŽǀĞŵͬŵŝŶŚĂ ũŽǀĞŵ͊ CŽŵŽ ǀĂŝ ǀŽĐġ͍ HŽũĞ ĞƐƚĂƌĞŵŽƐ ĚĂŶĚŽ ƉƌŽƐƐĞŐƵŝŵĞŶƚŽ ă ŶŽƐƐĂ
ƚƌĂũĞƚſƌŝĂ Ğŵ ƌĞůĂĕĆŽ ĂŽ ĞƐƚƵĚŽ ĚĂ ŐĞŽŵĞƚƌŝĂ ĞƐƉĂĐŝĂů͕ ĨĂůĂŶĚŽ ƐŽďƌĞ ƉƌŝƐŵĂƐ Ğ ĐŝůŝŶĚƌŽƐ͘

á ŵĂŝŽƌŝĂ ĚŽƐ ƚĞǆƚŽƐ ŶĆŽ ĐŽƐƚƵŵĂ ĐŽůŽĐĄͲůŽƐ ũƵŶƚŽƐ ŶƵŵ ŵĞƐŵŽ ŵĂƚĞƌŝĂů ĚĞ ůĞŝƚƵƌĂ͘ PŽƌĠŵ Ž
ĞƐƚƵĚŽ ƋƵĞ ĂƋƵŝ ƐĞƌĄ ĨĞŝƚŽ Ġ ƚĆŽ ƉĂƌĞĐŝĚŽ ƉĂƌĂ ĂŵďŽƐ ƋƵĞ ƌĞƐŽůǀŝ ƚĞŽƌŝǌĄͲůŽƐ ũƵŶƚŽƐ͕ Ğŵ ĐĂƉşƚƵůŽƐ
ƐĞƉĂƌĂĚŽƐ͘ VĞƌĞŵŽƐ ƐŽďƌĞ Ž ĐĄůĐƵůŽ ĚĞ ĄƌĞĂƐ͕ ǀŽůƵŵĞƐ͕ ƉůĂŶŝĮĐĂĕƁĞƐ͕ Ğ ĂůŐƵŵĂƐ ŵĠƚƌŝĐĂƐ ŝŶƚĞƌŶĂƐ
ƉĞƌƟŶĞŶƚĞƐ Ă ĂŵďŽƐ͘

VĂŵŽƐ ůĄ͕ ĞŶƚĆŽ͍ áǀĞŶƚĞ ĞŶƚĆŽ ĐŽŵ Ž ĐŽŶƚĞƷĚŽ ĚĞ PƌŝƐŵĂƐ Ğ CŝůŝŶĚƌŽƐ͊
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DISPONŐVEL CONTEȸDO

Aula 00

Fundamentos da Geometria Plana: elementos primitivos, axiomas e postulados. Ângulos:
deinição, elementos, notaçǤes, unidades de medida, classiicação, ângulos consecutivos,
ângulos adjacentes, bissetriz de um ângulo, ângulos opostos pelo vértice, retas paralelas
cortadas por transversais. Triângulos: deinição, elementos, relaçǤes angulares, condição
de existāncia, classiicação, cevianas, pontos notáveis, base média, congruāncia.

Aula 01
Teorema de Tales, semelhança de triângulos e teorema das bissetrizes. RelaçǤes métri-
cas no triângulo retângulo. Polőgonos: deinição, elementos, nomenclatura, polőgonos
cƬncavos, polőgonos convexos, classiicação, relaçǤes angulares e nȹmero de diagonais.

Aula 02 Quadriláteros notáveis: deinição, elementos, relaçǤes angulares, classiicação, base média
e mediana de Euler.

Aula 03
Polőgonos regulares: Polőgonos regulares inscritos e polőgonos regulares circunscritos. Cir-
cunferāncia: deinição de circunferāncia e de cőrculo, elementos, posiçǤes relativas, ângulos
na circunferāncia, quadriláteros inscritőveis, teorema de Pitot,e potāncia de ponto.

Aula 04 Trigonometria: razǤes trigonométricas no triângulo retângulo, trigonometria num triân-
gulo qualquer (Lei dos senos e dos cossenos)

Aula 05 Circunferāncia trigonométrica, operaçǤes com arcos (adição, subtração e arco duplo) e
funçǤes trigonométricas.

Aula 06 REVISIONAL ESTRATÉGICO

Aula 07 Áreas de iguras planas.

Aula 08 Introdução à Geometria Espacial: poliedros.

Aula 09
Prismas: deinição, elementos, classiicação, planiicação, áreas, volume e casos especiais:
cubos e paralelepőpedos. Cilindros: deinição, elementos, classiicação, planiicação, áreas
e volume.

Aula 10
Pirâmides: deinição, elementos, classiicação, relaçǤes métricas na pirâmide, áreas e
volume. Cones: deinição, elementos, classiicação, relação métricas no cone, áreas e
volume.

Aula 11 Esferas: deinição, elementos, secção esférica, área da superfőcie esférica e volume. Tron-
cos.

Aula 12 REVISIONAL ESTRATÉGICO
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ϭ͘Ϭ PÙ®ÝÃ�Ý

ϭ͘ϭ D�¥®Ä®��Ê � �½�Ã�ÄãÊÝ ��Ý®�ÊÝ

UŵĂ ƉĞƋƵĞŶĂ ŝŶƚƵŝĕĆŽ ƐŽďƌĞ Ž ĐŽŶĐĞŝƚŽ ĚĞ ƉƌŝƐŵĂ

UŵƉƌŝƐŵĂĠƵŵƐſůŝĚŽ ůŽŶŐŽ͕ ĚĞ ďĂƐĞƐ ŝŐƵĂŝƐ Ğ ƉĂƌĂůĞůĂƐ͕ ĐƵũŽƐ ĐŽƌƚĞƐ ƉĂƌĂůĞůŽƐ ăƐ ďĂƐĞƐ ƐĞũĂŵ ƐĞŵƉƌĞ
ĐŽŶŐƌƵĞŶƚĞƐ͘ EƵ ƐĞŝ͕ ĞƐƐĂ Ġ ƵŵĂ ĚĞĮŶŝĕĆŽ ŵĞŝŽ ĞƐƋƵŝƐŝƚĂ͕ ŶĆŽ Ġ͍

EŶƚĆŽ͕ ƉĂƌĂ ĨĂĐŝůŝƚĂƌŵŽƐ Ă ŶŽƐƐĂ ǀŝĚĂ͕ ǀĂŵŽƐ ĚĂƌ ƵŵĂ ŽůŚĂĚĂ ŶŽ ƐſůŝĚŽ ĂďĂŝǆŽ͗

VĂŵŽƐ͕ ĞŶƚĆŽ͕ ĐŽƌƚĂƌ ĞƐƐĞ ƐſůŝĚŽ ĚĞ ŵŽĚŽ ƉĂƌĂůĞůŽ ĂŽ ƉůĂŶŽ ĚĞ ƐƵĂ ďĂƐĞ͗
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PĞƌĐĞďĂƋƵĞƵŵƉŽůşŐŽŶŽ ĂǌƵů ĨŽƌŵŽƵͲƐĞ ŶĂ ŝŶƚĞƌƐĞĕĆŽĚŽ ĐŽƌƚĞ͕ ĐŽŶƐĞŐƵĞ ǀĞƌ͍ DĞŝǆĞͲŵĞĚĞƐĞŶŚĄͲ
ůŽ ƐĞƉĂƌĂĚĂŵĞŶƚĞ ƉĂƌĂ ƋƵĞ ĮƋƵĞ ŵĂŝƐ ĐůĂƌŽ͗

VĞũĂ ƋƵĞ ĞƐƐĞƐ ƉŽůşŐŽŶŽƐ ƐĆŽ ƚŽĚŽƐ͕ ĚĞ ĨĂƚŽ͕ ĐŽŶŐƌƵĞŶƚĞƐ͖ ŝƐƐŽ Ġ Ž ƋƵĞ ĐĂƌĂĐƚĞƌŝǌĂ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ͗ ŶĆŽ
ŝŵƉŽƌƚĂ ƋƵĂŶƚŽƐ ĐŽƌƚĞƐ ƉĂƌĂůĞůŽƐ ă ďĂƐĞ ǀŽĐġ ĨĂĕĂ͕ ŽƐ ƉŽůşŐŽŶŽƐ ĚĞ ŝŶƚĞƌƐĞĕĆŽ ĐŽŵŽ ĐŽƌƚĞ ƐĞƌĆŽ ƚŽĚŽƐ
ĐŽŶŐƌƵĞŶƚĞƐ͘

VĞũĂ ŵĂŝƐ ĂůŐƵŶƐ ĞǆĞŵƉůŽƐ ĚĞ ƉƌŝƐŵĂƐ Ă ƐĞŐƵŝƌ͘

TĞŶƚĞ ŝŵĂŐŝŶĂƌ ĞƐƐĞƐ ƐſůŝĚŽƐ ƐĞŶĚŽ ĐŽƌƚĂĚŽƐ ƉĂƌĂůĞůĂŵĞŶƚĞ ĂŽ ƉůĂŶŽ ĚĂ ďĂƐĞ͕ ĐŽŵŽ ĮǌĞŵŽƐ ĂŶƚĞͲ
ƌŝŽƌŵĞŶƚĞ͘ CŽŶƐĞŐƵĞ ǀĞƌ ƋƵĞ ĞƐƐĞƐ ĐŽƌƚĞƐ ĨŽƌŵĂƌĆŽ ƐĞĐĕƁĞƐ ŝŐƵĂŝƐ͍ Ġ ũƵƐƚĂŵĞŶƚĞ ƉŽƌ ŝƐƐŽ ƋƵĞ ƐĆŽ
ƚŽĚŽƐ ƉƌŝƐŵĂƐ͘
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CŽŶƐƚƌƵĕĆŽ ĨŽƌŵĂů ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ

VĂŵŽƐ ĞŶƚĆŽ ĞŶƚĞŶĚĞƌ ĐŽŵŽ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƉŽĚĞ ƐĞƌ ĨŽƌŵĂĚŽ ĚĞ ŵŽĚŽ ĨŽƌŵĂů͕ ŝƐƚŽ Ġ͕ ĐŽŵŽ ƋƵĞ ƉŽĚĞͲ
ŵŽƐ ĐŽŵ ĐĞƌƚĞǌĂ ŐĞŶĞƌĂůŝǌĂƌ Ƶŵ ŵĠƚŽĚŽ ƉĂƌĂ Ă ĐŽŶƐƚƌƵĕĆŽ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ͘

Eŵ ƉƌŝŵĞŝƌŽ ůƵŐĂƌ͕ ĐŽŶƐŝĚĞƌĞ ĚŽŝƐ ƉůĂŶŽƐ ƉĂƌĂůĞůŽƐ π1 Ğ π2͕ ĐŽŵŽ ŽƐ ĚŽŝƐ ĂďĂŝǆŽ͗

Eŵ ƐĞŐƵŝĚĂ͕ ĚĞƐĞŶŚĞ ƵŵƉŽůşŐŽŶŽ ĞŵƵŵĚŽƐ ĚŽŝƐ ƉůĂŶŽƐ͘ DĞƐĞŶŚĂƌĞŝ Ğŵπ1͕ ŵĂƐ ƌĞĂůŵĞŶƚĞ ƚĂŶƚŽ
ĨĂǌ͘ FĂƌĞŝ Ƶŵ ŚĞǆĄŐŽŶŽ͕ ŵĂƐ ŶĂĚĂ ĚĞ ĞƐƉĂĐŝĂů ĂĐĞƌĐĂ ĚĞ ŚĞǆĄŐŽŶŽƐ ;Ɛſ ĂĐŚŽ ƋƵĞ ĮĐĂ ŵĂŝƐ ǀŝƐƵĂů ƉĂƌĂ
ĞŶƚĞŶĚĞƌŵŽƐ Ă ĚŝŶąŵŝĐĂ ĚĂ ĐŽŶƐƚƌƵĕĆŽͿ͗

áŐŽƌĂ͕ ĞƐĐŽůŚĂ ƵŵĂ ĚŝƌĞĕĆŽ ŶĆŽͲƉĂƌĂůĞůĂ ĂŽƐ ƉůĂŶŽƐ Ğ ŝŶƚĞƌƐĞĐƚĞ Ƶŵ ĚŽƐ ǀĠƌƟĐĞƐ ĚŽ ƉŽůşŐŽŶŽ ĚĞͲ
ƐĞŶŚĂĚŽ ƉŽƌ ƵŵĂ ƌĞƚĂ ĐŽŵ ĞƐƐĂ ĚŝƌĞĕĆŽ ĞƐĐŽůŚŝĚĂ͘ FŝĐŽƵ ĐŽŵƉůŝĐĂĚŽ͍ O ƋƵĞ ĨĂůĞŝ ŶĆŽ ĨŽŝ ŵĂŝƐ ĚŽ
ƋƵĞ͗ ĨƵƌĞ Ž ƉůĂŶŽ ĚĞ ĐŝŵĂ ĨƵƌĂŶĚŽ ƚĂŵďĠŵ Ž ĚĞďĂŝǆŽ͕ ǀĞũĂ͗
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EƐƐĂ ƌĞƚĂ ƉŽĚĞ ƚĞƌ ƋƵĂůƋƵĞƌ ĚŝƌĞĕĆŽ͕ Ɛſ ŶĆŽ ƉŽĚĞ ƐĞƌ ƉĂƌĂůĞůĂ ĂŽƐ ƉůĂŶŽƐ͘ BŽŵ͕ ƉĞƌĐĞďĂ ƋƵĞ ĐŽŶͲ
ƐĞŐƵŝŵŽƐ Ƶŵ ƉŽŶƚŽ Ğŵ π2͘ á ƉĂƌƟƌ ĚĞ ĂŐŽƌĂ͕ ƚƌĂĐĞ ƌĞƚĂƐ ƉĂƌĂůĞůĂƐ Ă r ƉĂƐƐĂŶĚŽ ƉŽƌ ĐĂĚĂ ǀĠƌƟĐĞ ĚŽ
ƉŽůşŐŽŶŽ ĚĞ ĐŝŵĂ͕ ĚĞƐƐĂ ĨŽƌŵĂ͗

PĞƌĐĞďĂ ƋƵĞ ƉĞůĂ ŶŽƐƐĂ ĐŽŶƐƚƌƵĕĆŽ͕ Ž ƉŽůşŐŽŶŽ ƋƵĞ ĞƐƚĄ ĚĞƐĞŶŚĂĚŽ Ğŵ ĐŝŵĂ ĂĐĂďŽƵ ĂƉĂƌĞĐĞŶĚŽ
ĞŵďĂŝǆŽ ƚĂŵďĠŵ͊ IƐƐŽ Ġ ďĂƐƚĂŶƚĞ ŝŶƚƵŝƟǀŽ͕ ĚĞǀŝĚŽ ĂŽ ƉĂƌĂůĞůŝƐŵŽ ĚĂƐ ƌĞƚĂƐ Ğŵ ƋƵĞƐƚĆŽ͘ DĞŝǆĞͲŵĞ
ĚĞƐƚĂĐĂƌ ĞƐƐĞ ƉŽůşŐŽŶŽ ŶŽǀŽ ƉĂƌĂ ǀŽĐġ͗
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CŽŵ ŝƐƐŽ͕ ƉŽĚĞŵŽƐ ĨĞĐŚĂƌ Ƶŵ ƐſůŝĚŽ ĞŶƚƌĞ ŽƐ ƉůĂŶŽƐ͗

EƐƐĞ ƐſůŝĚŽ ƋƵĞ ĐŽŶƐĞŐƵŝŵŽƐ ĨĞĐŚĂƌ Ğ ĚĞƐƚĂĐĂƌ Ġ Ž ŶŽƐƐŽ ƉƌŝƐŵĂ͘ PĞƌĐĞďĂ ƋƵĞ ŽƐ ŽƵƚƌŽƐ ĞůĞŵĞŶƚŽƐ
ĚĂ ĐŽŶƐƚƌƵĕĆŽŶĆŽ ĨĂǌĞŵƉĂƌƚĞ ĚŽƉƌŝƐŵĂĞŵƐŝ͕ ĂƉĞŶĂƐ ŽƐ ƉůĂŶŽƐ ƋƵĞŽĚĞůŝŵŝƚĂ Ğ͕ ĐůĂƌŽ͕ Ž ƐĞƵ ŝŶƚĞƌŝŽƌ͘

áƚĠ ĂƋƵŝ ĞŶƚĆŽ͕ ũŽǀĞŵ͕ ĞƐƟǀĞŵŽƐ ŝŶƚĞƌĞƐƐĂĚŽƐ ŝŶŝĐŝĂůŵĞŶƚĞ ŶƵŵĂ ŝŶƚƵŝĕĆŽ ďĄƐŝĐĂ ĚĞ ƋƵĞ ƐĞũĂ Ƶŵ
ƉƌŝƐŵĂ Ğ͕ Ğŵ ƐĞŐƵŝĚĂ͕ ĚĞŵŽŶƐƚƌĂŵŽƐ ƵŵĂ ĐŽŶƐƚƌƵĕĆŽ ĨŽƌŵĂů ƉĂƌĂ ƚŽĚŽ Ğ ƋƵĂůƋƵĞƌ ƉƌŝƐŵĂ͘ áŐŽƌĂ͕
ĨĂůĂƌĞŵŽƐ ĚŽƐ ĞůĞŵĞŶƚŽƐ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͘
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EůĞŵĞŶƚŽƐ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ

UƟůŝǌĂƌĞŝ Ž ŶŽƐƐŽ ƌĞĐĠŵͲĐŽŶƐƚƌƵşĚŽ ƉƌŝƐŵĂ ƉĂƌĂ ĂŶĂůŝƐĂƌŵŽƐ ŽƐ ƐĞƵƐ ŵĂŝƐ ŝŵƉŽƌƚĂŶƚĞƐ ĞůĞŵĞŶƚŽƐ͘
SĂďĞ ĂƋƵĞůĂƐ ƉĂůĂǀƌŝŶŚĂƐ ƋƵĞ Ă ŐĞŶƚĞ ŶĂĚĂ ĞŶƚĞŶĚĞ ŶĂ ŚŽƌĂ ƋƵĞ ƵŵĂ ƋƵĞƐƚĆŽ ŵĞŶĐŝŽŶĂ͍ PĂůĂǀƌĂƐ
ĐŽŵŽ͗ ďĂƐĞ͕ ŐĞƌĂƚƌŝǌ͕ ƉƌŝƐŵĂƐ ƌĞŐƵůĂƌĞƐ͕ ŽďůşƋƵŽƐ͕ ƌĞƚŽƐ͕ ĞŶĮŵ͘ ƚŽĚĂƐ ĞůĂƐ ƐĞƌĆŽ ĞǆƉůŝĐĂĚĂƐ Ă ƉĂƌƟƌ
ĚĞ ĂŐŽƌĂ͘ SŝŐĂŵŽƐ ĞŶƚĆŽ͍ OďƐĞƌǀĞŵŽƐ Ž ŶŽƐƐŽ ƌĞĐĠŵͲĐŽŶƐƚƌƵşĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͗

VĂŵŽƐ Ă ƵŵĂ ĚĞƐĐƌŝĕĆŽ ĚĞƚĂůŚĂĚĂ ĚĞ ƐĞƵƐ ƉƌŝŶĐŝƉĂŝƐ ĞůĞŵĞŶƚŽƐ͗

ͻ RĞƚĂƐ ǀĞƌŵĞůŚĂƐ͗ ĂƐ ƌĞƚĂƐ ǀĞƌŵĞůŚĂƐ ƋƵĞ ƉŽĚĞŵŽƐ ǀĞƌ ƐĆŽ ĂƐ ĐŚĂŵĂĚĂƐ ŐĞƌĂƚƌŝǌĞƐ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͘
áƐ ŐĞƌĂƚƌŝǌĞƐ ĨŽƌŵĂŵ ĐŽŵ Ž ƉƌŝƐŵĂ ĂƐ ĐŚĂŵĂĚĂƐ ĂƌĞƐƚĂƐ ůĂƚĞƌĂŝƐ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͖

ͻ BĂƐĞƐ ǀĞƌĚĞƐ͗ CŽŵŽ Ž ƉƌſƉƌŝŽ ŶŽŵĞ ƐƵŐĞƌĞ͕ ƐĆŽ ĂƐ ďĂƐĞƐ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͘ PĞƌĐĞďĂ ƋƵĞ ƚŽĚŽ ƉƌŝƐŵĂ
ƉŽƐƐƵŝ ĚƵĂƐ ďĂƐĞƐ͗ ƵŵĂ ƐƵƉĞƌŝŽƌ Ğ ƵŵĂ ŝŶĨĞƌŝŽƌ͖

ͻ QƵĂĚƌŝůĄƚĞƌŽƐ ĂǌƵŝƐ͗ SĞƌŝĂŵ ŽƐ ƋƵĂĚƌŝůĄƚĞƌŽƐ ƋƵĞ ĞŶǀŽůǀĞŵ Ă ůĂƚĞƌĂů ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͘ É ƉŽƌ ŝƐƐŽ ƋƵĞ
ĐĂĚĂ Ƶŵ ĚĞƐƐĞƐ ƋƵĂĚƌŝůĄƚĞƌŽƐ ;ƉĂƌĂůĞůŽŐƌĂŵŽƐͿ ƐĆŽ ĐŚĂŵĂĚŽƐ ĚĞ ĂƐ ĨĂĐĞƐ ůĂƚĞƌĂŝƐ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͖

ͻ ÂŶŐƵůŽ ĂǌƵů͗ O ąŶŐƵůŽ ĂǌƵů α ƋƵĞ Ăůŝ ŝůƵƐƚƌĞŝ Ġ ĐŚĂŵĂĚŽ ĚĞ Ă ŝŶĐůŝŶĂĕĆŽ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͖

ͻ DŝƐƚąŶĐŝĂ ĞŶƚƌĞ ĂƐ ďĂƐĞƐ͗ QƵĂŶĚŽ ĐŽŶƐƚƌƵşŵŽƐ Ž ƉƌŝƐŵĂ͕ ƉƌĞĐŝƐĂŵŽƐ ĚĞ ĚŽŝƐ ƉůĂŶŽƐ͕ ĐĞƌƚŽ͍ PŽŝƐ
ďĞŵ͕ Ă ĚŝƐƚąŶĐŝĂ ĞŶƚƌĞ ĞƐƐĞƐ ƉůĂŶŽƐ Ġ ĐŚĂŵĂĚŽ ĚĞ Ă ĂůƚƵƌĂ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͘

PĞƌĐĞďĂ ƚĂŵďĠŵƋƵĞ Ă ĂůƚƵƌĂh ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͕ ƐƵĂ ŐĞƌĂƚƌŝǌ Ğ Ă ƐƵĂ ŝŶĐůŝŶĂĕĆŽα ƐĞ ƌĞůĂĐŝŽŶĂŵƉŽƌŵĞŝŽ
ĚĂ ƐĞŐƵŝŶƚĞ ĞǆƉƌĞƐƐĆŽ ;ƚĞŶƚĞ ǀĞƌŝĮĐĂƌ ǀŽĐġ ŵĞƐŵŽ Ž ƉŽƌƋƵġͿ͗
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h = g · ƐĞŶα.

CůĂƐƐŝĮĐĂĕƁĞƐ ĚŽƐ ƉƌŝƐŵĂƐ

PƌŝƐŵĂƐ ƉŽƐƐƵĞŵ ĐůĂƐƐŝĮĐĂĕƁĞƐ ĂƐƐŝŵ ĐŽŵŽ ƋƵĂƐĞ ƚŽĚŽƐ ŽƐ ƐſůŝĚŽƐ ŐĞŽŵĠƚƌŝĐŽƐ ƉŽƐƐƵĞŵ͘ Eŵ ƉƌŝͲ
ŵĞŝƌŽ ůƵŐĂƌ͗

TŽĚŽƐ ŽƐ ƉƌŝƐŵĂƐ ƐĆŽ ƉŽůŝĞĚƌŽƐ͘

EŶƚĆŽ͕ Ă RĞůĂĕĆŽ ĚĞ EƵůĞƌ ĂƉƌĞŶĚŝĚĂ ŶĂ ĂƵůĂ ĂŶƚĞƌŝŽƌ ĨƵŶĐŝŽŶĂ ĂƋƵŝ͕ ĂƐƐŝŵ ĐŽŵŽ ƚƵĚŽ Ž ƋƵĞ ĂƉƌĞŶͲ
ĚĞŵŽƐ ĂĐĞƌĐĂ ĚĞ ƉŽůŝĞĚƌŽƐ͘

áŐŽƌĂ͕ ǀĂŵŽƐ Ă ĂůŐƵŵĂƐ ĐůĂƐƐŝĮĐĂĕƁĞƐ ŵĂŝƐ ĞƐƉĞĐşĮĐĂƐ͗

ͻ PƌŝƐŵĂ ŽďůşƋƵŽ͗ SĆŽ ƉƌŝƐŵĂƐ Ğŵ ƋƵĞ Ă ŝŶĐůŝŶĂĕĆŽ Ġ ĚŝĨĞƌĞŶƚĞ ĚĞ 90◦͘ O ƉƌŝƐŵĂ ƋƵĞ ĐŽŶƐƚƌƵşŵŽƐ͕
ĚĂ ĨŽƌŵĂ ƋƵĞ ĨŽŝ ĐŽŶƐƚƌƵşĚŽ͕ ĮĐŽƵ ŽďůşƋƵŽ͕ ĐŽŶĐŽƌĚĂ͍ TĂŵďĠŵ ǀŝŵŽƐ͕ ůĄ ŶŽ ŝŶşĐŝŽ ĚĞ ŶŽƐƐĂ ĂƵůĂ͕
Ă ĮŐƵƌĂ Ă ƐĞŐƵŝƌ͗

NĞƐƐĂ ĮŐƵƌĂ͕ Ž ƉƌŝƐŵĂ ĂǀĞƌŵĞůŚĂĚŽ Ġ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ŽďůşƋƵŽ ;ĞƐƚĄ ŝŶĐůŝŶĂĚŽ Ğŵ ƌĞůĂĕĆŽ ă ǀĞƌƟĐĂůͿ͘
TƵĚŽ ďĞŵ͕ ũŽǀĞŵ͍

ͻ PƌŝƐŵĂ ƌĞƚŽ͗ É ƚŽĚŽ ƉƌŝƐŵĂ ĐƵũĂ ŝŶĐůŝŶĂĕĆŽ Ġ ĚĞ 90◦͘ NĂ ĮŐƵƌĂ ĂĐŝŵĂ͕ ŽƐ ƉƌŝƐŵĂƐ ĂǌƵů Ğ ǀĞƌĚĞ ƐĆŽ
ƌĞƚŽƐ͘ VĞũĂ Ă ƐĞŐƵŝƌ ŵĂŝƐ Ƶŵ ĞǆĞŵƉůŽ ĚĞ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞƚŽ͗
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ͻ PƌŝƐŵĂ ƌĞŐƵůĂƌ͗ Ġ ƚŽĚŽ ƉƌŝƐŵĂ ĐƵũĂ ďĂƐĞ Ġ Ƶŵ ƉŽůşŐŽŶŽ ƌĞŐƵůĂƌ͘ O ƉƌŝƐŵĂ ĂĐŝŵĂ͕ ƋƵĞ ĂĐĂďĞŝ
ĚĞ ĞǆĞŵƉůŝĮĐĂƌ͕ Ġ Ƶŵ ĞǆĞŵƉůŽ ĚĞ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞŐƵůĂƌ͕ ƉŽŝƐ Ž ŚĞǆĄŐŽŶŽ ĐŽŶƐƚƌƵşĚŽ ƉĂƌĂ ĂƐ ďĂƐĞƐ Ġ
ƌĞŐƵůĂƌ͘

PůĂŶŝĮĐĂĕĆŽ

PůĂŶŝĮĐĂƌ Ƶŵ ƐſůŝĚŽ ƐŝŐŶŝĮĐĂ ͞ĚĞƐŵŽŶƚĄͲůŽ͟ ĐŽŶƐĞƌǀĂŶĚŽ ĂƐ ƐƵĂƐ ŵĠƚƌŝĐĂƐ ƉůĂŶĂƐ ĚĞ ĨŽƌŵĂ ƋƵĞ ƐĞƵ
ĨŽƌŵĂƚŽ ĮŶĂů ƐĞũĂ ƉůĂŶŽ͘ FŝĐĂ ŵĂŝƐ ĨĄĐŝů ǀĞƌ ĚŽ ƋƵĞ ĨĂůĂƌ͕ ĞŶƚĆŽ͕ ŽďƐĞƌǀĞ Ž ƉƌŝƐŵĂ ĂďĂŝǆŽ͗

VĞũĂŵŽƐ Ž ŝŶşĐŝŽ ĚŽ ƉƌŽĐĞƐƐŽ ĚĞ ƉůĂŶŝĮĐĂĕĆŽ ĚĞƐƐĞ ƉƌŝƐŵĂ͗

ϭϭ

Italo Marinho Sá Barreto

Aula 09

Matemática III p/ Escola de Sargentos das Armas (EsSA) Com videoaulas - Pós-Edital

www.estrategiaconcursos.com.br

1265650

95260528891 - Mirele Barbosa Freitas



TĞŶƚĞ ĚĞ ĨĂƚŽ ŝŵĂŐŝŶĄͲůŽ ƐĞ ĂďƌŝŶĚŽ ŶĂ ƐƵĂ ŝŵĂŐŝŶĂĕĆŽ͕ ĐŽŵŽ ƐĞ ĨŽƐƐĞ ƵŵĂ ĚŽďƌĂĚƵƌĂ ĨĞŝƚĂ ĚĞ
ĐĂƌƚŽůŝŶĂ ŽƵ ƉĂƉĞůĆŽ͘ VĞũĂ Ă ĮŶĂůŝǌĂĕĆŽ ĚŽ ƐĞƵ ƉƌŽĐĞƐƐŽ ĚĞ ƉůĂŶŝĮĐĂĕĆŽ͗

NŽƐƐŽ ƉƌŝƐŵĂ ƉůĂŶŝĮĐĂĚŽ ĂƐƐƵŵĞ͕ ĞŶƚĆŽ͕ Ž ƐĞŐƵŝŶƚĞ ĨŽƌŵĂƚŽ͗

É ĐůĂƌŽ ƋƵĞ ĞƐƐĂ Ġ Ă ĨŽƌŵĂ ƉůĂŶŝĮĐĂĚĂ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ŚĞǆĂŐŽŶĂů ƌĞŐƵůĂƌ͘ CĂĚĂ ƉƌŝƐŵĂ ƚĞŵ Ă ƐƵĂ
ĨŽƌŵĂ ƉůĂŶŝĮĐĂĚĂ͕ ŵĂƐ Ž ƋƵĞ ŵĂŝƐ ŝŵƉŽƌƚĂ ĂƋƵŝ Ġ ƋƵĞ ǀŽĐġ ƚĞŶŚĂ ĞŶƚĞŶĚŝĚŽ Ž ƋƵĞ ƐŝŐŶŝĮĐĂ ƉůĂŶŝĮĐĂƌ
Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ͘ TƵĚŽ ďĞŵ ĂƚĠ ĂƋƵŝ͕ ũŽǀĞŵ͍
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PĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽƐ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽƐ

Uŵ ƉƌŝƐŵĂ ƐĞƌĄ ĐŚĂŵĂĚŽ ĚĞ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƋƵĂŶĚŽ ƚŽĚĂƐ ĂƐ ƐƵĂƐ ĨĂĐĞƐ ĨŽƌĞŵ ƉĂƌĂůĞůŽŐƌĂŵŽƐ͘ CĂƐŽ
Ž ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƐĞũĂ ƌĞƚŽ ĐŽŵ ďĂƐĞ ƌĞƚĂŶŐƵůĂƌ͕ ƐĞƌĄ ĐŚĂŵĂĚŽ ĚĞ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽ͕
ĐŽŵŽ Ž ƐſůŝĚŽ ĂďĂŝǆŽ͗

Uŵ ŝƚĞŵ ŝŵƉŽƌƚĂŶƚĞ ƋƵĞ ƉŽĚĞ ǀŝƌ Ă ƐĞƌ ĐŽďƌĂĚŽ ĂĐĞƌĐĂ ĚŽƐ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽƐ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽƐ Ġ Ă
ŵĞĚŝĚĂ ĚĞ ƐƵĂ ĚŝĂŐŽŶĂů͘

VĂŵŽƐ͕ ĞŶƚĆŽ͕ ĚĞƐĞŶŚĂƌ ƵŵĂ ĚĂƐ ĚŝĂŐŽŶĂŝƐ ĚĞƐƐĞ ƐſůŝĚŽ ;ĐŽůŽƌŝ Ă ĚŝĂŐŽŶĂů ĚĞ ǀĞƌĚĞ ƉĂƌĂ ǀŽĐġ
ůŽĐĂůŝǌĄͲůĂ ŵĞůŚŽƌͿ͗

O ŽďũĞƟǀŽ Ġ ĐĂůĐƵůĂƌŵŽƐD Ğŵ ĨƵŶĕĆŽ ĚĞa͕ b Ğ c͘ VĞũĂŵŽƐ ĐŽŵŽ ƉŽĚĞŵŽƐ ĨĂǌĞƌ ŝƐƐŽ͘ Eŵ ƉƌŝŵĞŝƌŽ
ůƵŐĂƌ͕ ĚĞƐĞŶŚĞ Ă ĚŝĂŐŽŶĂů ĚĂ ĨĂĐĞ ŝŶĨĞƌŝŽƌ͕ ĚĞƐƐĂ ĨŽƌŵĂ͗
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PĞůŽ ƚƌŝąŶŐƵůŽ ƌĞƚąŶŐƵůŽ ĨŽƌŵĂĚŽ ŶĂ ďĂƐĞ͕ ƚĞŵŽƐ͗

d2 = a2 + b2

DĂş͕ ƉĞůŽ ƚƌŝąŶŐƵůŽ ƌĞƚąŶŐƵůŽ ĨŽƌŵĂĚŽ ŶŽ ŵĞŝŽ ;ĚĞ ůĂĚŽƐD͕ d Ğ cͿ͗

D2 = d2 + c2

= a2 + b2 + c2.

DŝƐƐŽ͕ ĐŽŶĐůƵşŵŽƐ ƋƵĞ͗

D =
√

a2 + b2 + c2.

CƵďŽƐ

Uŵ ĐƵďŽ Ġ Ƶŵ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽ ĐŽŵ ƚŽĚĂƐ ĂƐ ĂƌĞƐƚĂƐ ĚĞ ŵĞƐŵĂƐ ŵĞĚŝĚĂƐ͘ ƚƌĂƚĂͲƐĞ
ƚĂŵďĠŵ ĚĞ Ƶŵ ĚŽƐ PŽůŝĞĚƌŽƐ ĚĞ PůĂƚĆŽ͕ Ž ŚĞǆĂĞĚƌŽ ƌĞŐƵůĂƌ͕ ĐŽŵŽ ǀŝŵŽƐ ŶĂ ĂƵůĂ ĂŶƚĞƌŝŽƌ͘ OďƐĞƌǀĞ
ĂďĂŝǆŽ Ƶŵ ĐƵďŽ͗
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PĂƌĂ ĐĂůĐƵůĂƌŵŽƐ Ă ŐŝĂŐŽŶĂů ĚĞ Ƶŵ ĐƵďŽ͕ ďĂƐƚĂ ƵƟůŝǌĂƌŵŽƐ Ă ĞǆƉƌĞƐƐĆŽ D =
√

a2 + b2 + c2 ĐŽŵ
a = b = c͗

D =
√

a2 + a2 + a2

=
√

3a2

E ĚĂş͕ ƚĞŵŽƐ ĮŶĂůŵĞŶƚĞ ƋƵĞ͗

D = a
√

3.

ϭ͘Ϯ ãÙ��Ý � òÊ½çÃ�Ý �Ã çÃ ÖÙ®ÝÃ�

ãƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƋƵĂůƋƵĞƌ

Eŵ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƋƵĂůƋƵĞƌ͕ Ă ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ;ŝĚĞŶƟĮĐĂĚĂ ƉŽƌ SℓͿ Ġ Ă ƐŽŵĂ ĚĞ ƚŽĚĂƐ ĂƐ ĄƌĞĂƐ ĚĂƐ ĨĂĐĞƐ
ůĂƚĞƌĂŝƐ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ͘ SĞ Ž ƉƌŝƐŵĂ ĨŽƌ ƌĞƚŽ͕ ƐƵĂƐ ĨĂĐĞƐ ůĂƚĞƌĂŝƐ ƐĞƌĆŽ ƚŽĚĂƐ ĐŽŶŐƌƵĞŶƚĞƐ͘

PĞƌĐĞďĂ ƋƵĞ ĂƐ ďĂƐĞƐ ŶĆŽ ƐĆŽ ŝŶĐůƵşĚĂƐ ŶĂ ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů͘

ãƌĞĂ ƚŽƚĂů

á ĄƌĞĂ ƚŽƚĂů ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ;ŝĚĞŶƟĮĐĂĚĂ ƉŽƌ StͿ Ġ Ă ƐŽŵĂ ĚĞ ƐƵĂ ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĐŽŵ Ă ĄƌĞĂ ĚĂƐ ĚƵĂƐ ďĂƐĞƐ
ũƵŶƚĂƐ͕ ŽƵ ƐĞũĂ͗

St = Sℓ + 2 · Sb.

VŽůƵŵĞ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ

CŽŶƐŝĚĞƌĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ĐƵũĂ ĄƌĞĂ ĚĂ ďĂƐĞ ƐĞũĂ Sb Ğ ĐƵũĂ ĂůƚƵƌĂ ƐĞũĂ h͘ SĞƵ ǀŽůƵŵĞ ƉŽĚĞ ƐĞƌ ĐĂůĐƵůĂĚŽ
ĚĂ ƐĞŐƵŝŶƚĞ ĨŽƌŵĂ͗

V = Sb · h.

áůŐŽ ŝŵƉŽƌƚĂŶƚĞ ƉĂƌĂ ƉĞƌĐĞďĞƌŵŽƐ ĂƋƵŝ Ġ Ă ŝŵƉŽƌƚąŶĐŝĂ ĚĂ ŵĂƚĠƌŝĂ ĚĞ ĄƌĞĂƐ ŶĞƐƐĂ ƉĂƌƚĞ ĚŽ ĐŽŶͲ
ƚĞƷĚŽ͘ DĞ ŶĂĚĂ ĂĚŝĂŶƚĂƌĄ ĐŽŶƟŶƵĂƌŵŽƐ Ă ĞƐƚƵĚĂƌ ĞƐƐĞ ĂƐƐƵŶƚŽ ƐĞ ŶĆŽ ƉƵĚĞƌŵŽƐ ĐĂůĐƵůĂƌ Ă ĄƌĞĂ ĚĞ
Ƶŵ ŚĞǆĄŐŽŶŽ ŽƵ ĚĞ Ƶŵ ůŽƐĂŶŐŽ͕ ƉŽƌ ĞǆĞŵƉůŽ͘ PƌĞĐŝƐĂŵŽƐ ĞƐƚĂƌ ďĂƐƚĂŶƚĞ ĨĂŵŝůŝĂƌŝǌĂĚŽƐ ĐŽŵ ƚŽĚĂƐ
ĂƐ ĄƌĞĂƐ ƋƵĞ ǀŝŵŽƐ͘

ϭϱ
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ãƌĞĂƐ ŶŽ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽ

CŽŵŽ ĂƐ ĨſƌŵƵůĂƐ ĂŶƚĞƌŝŽƌĞƐ ĨƵŶĐŝŽŶĂŵ ƉĂƌĂ ƋƵĂůƋƵĞƌ ƉƌŝƐŵĂ͕ ƚĂŵďĠŵ ĨƵŶĐŝŽŶĂŵ ƉĂƌĂ Ž ƉĂƌĂůĞůĞƉşͲ
ƉĞĚŽ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽ͘ SĞ Ƶŵ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽ ƉŽƐƐƵŝƌ ĚŝŵĞŶƐƁĞƐ a͕ b Ğ c͕ ƐƵĂ ĄƌĞĂ ƚŽƚĂů
St ƐĞƌĄ͗

St = 2 · (ab+ ac+ bc).

VŽůƵŵĞ ĚĞ Ƶŵ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽ

CŽŶƐŝĚĞƌĞ Ž ƐĞŐƵŝŶƚĞ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽ͗

FĂĕĂŵŽƐ ĂƐ ĐŽŶƚĂƐ ƉĂƌĂ ĐĂůĐƵůĂƌ Ž ƐĞƵ ǀŽůƵŵĞ͗

V = Sb · h

= a · b · c.

DĞƐƐĂ ĨŽƌŵĂ͕ ƚĞŵŽƐ͗

V = a · b · c.

ãƌĞĂƐ ŶŽ ĐƵďŽ

Uŵ ĐƵďŽ Ġ Ƶŵ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽ ĐŽŵ a = b = c͕ ĐĞƌƚŽ͍ EŶƚĆŽ͗

ϭϲ
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St = 2 · (ab+ ac+ bc)

= 2 · (a · a+ a · a+ a · a)

= 2 · (a2 + a2 + a2)

= 2 · 3a2

= 6a2.

áƐƐŝŵ͕ ƚĞŵŽƐ ƋƵĞ͕ ƉĂƌĂ Ž ĐƵďŽ͗

St = 6a2.

VŽůƵŵĞ ĚĞ Ƶŵ ĐƵďŽ

VŝƐƚŽ ƋƵĞ ŶŽ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽ ƚĞŵŽƐ V = a · b · c͕ ĞŶƚĆŽ͕ ƉĂƌĂ Ž ĐƵďŽ͗

V = a · b · c

= a · a · a

= a3.

TĞŵŽƐ ĞŶƚĆŽ ƋƵĞ͕ ƉĂƌĂ Ž ĐƵďŽ͗

V = a3.

ϭϳ
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���;EEáRͲϮϬϬϭͿ QUESTÃO ϭ

á ďĂƐĞ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƋƵĂĚƌĂŶŐƵůĂƌ ƌĞŐƵůĂƌ ĞƐƚĄ ŝŶƐĐƌŝƚĂ ŶƵŵĂ ĐŝƌĐƵŶĨĞƌġŶĐŝĂ ĐƵũŽ ĐşƌĐƵůŽ ƚĞŵ
100πĐŵ2 ĚĞ ĄƌĞĂ͘ SĞ Ă ĂůƚƵƌĂ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ ŵĞĚĞ 1, 5Đŵ͕ ĞŶƚĆŽ Ž ǀŽůƵŵĞ ĚĞƐƐĞ ƉƌŝƐŵĂ͕ Ğŵ Đŵ3͕ Ġ
ĚĞ͗

;ĂͿ 200
;ďͿ 300
;ĐͿ 400
;ĚͿ 800

���;EEáRͲϮϬϬϮͿ QUESTÃO Ϯ

á ďĂƐĞ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞŐƵůĂƌ Ġ Ƶŵ ŚĞǆĄŐŽŶŽ ŝŶƐĐƌŝƚŽ ŶƵŵ ĐşƌĐƵůŽ ĚĞ ƌĂŝŽ R͘ SĞ Ž ƉƌŝƐŵĂ Ġ ĞƋƵŝǀĂͲ
ůĞŶƚĞ ĂŽ ĐƵďŽ͕ ĐƵũĂ ďĂƐĞ ĞƐƚĄ ŝŶƐĐƌŝƚĂ ŶŽ ŵĞƐŵŽ ĐşƌĐƵůŽ͕ ĞŶƚĆŽ Ă ĂůƚƵƌĂ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ ŚĞǆĂŐŽŶĂů͕ Ğŵ Đŵ͕
Ġ

;ĂͿ 2R

;ďͿ 2R
√

6

3

;ĐͿ 4R
√

6

3

;ĚͿ 4R
√

6

9

���;EEáRͲϮϬϬϮͿ QUESTÃO ϯ

á ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ŚĞǆĂŐŽŶĂů ƌĞŐƵůĂƌ ĚĞ 25Đŵ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ Ğ ĚĞ ĂƉſƚĞŵĂ ĚĂ ďĂƐĞ ŝŐƵĂů Ă
2
√

3Đŵ͕ Ğŵ Đŵ2͕ Ġ

;ĂͿ 1200

ϭϴ
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;ďͿ 600
√

2

;ĐͿ 600
√

3

;ĚͿ 600

���;EEáRͲϮϬϬϯͿ QUESTÃO ϰ

Uŵ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞƚŽ ƚĞŵ ďĂƐĞ ŚĞǆĂŐŽŶĂů ƌĞŐƵůĂƌ Ğ ĂƐ ĨĂĐĞƐ ůĂƚĞƌĂŝƐ ƋƵĂĚƌĂĚĂƐ͘ SĂďĞŶĚŽͲƐĞ ƋƵĞ Ă ĄƌĞĂ
ĚŽ ĐşƌĐƵůŽ ŝŶƐĐƌŝƚŽ Ğŵ ƐƵĂ ďĂƐĞ Ġ ŝŐƵĂů Ă 25πĐŵ2͕ Ă ĄƌĞĂ ƚŽƚĂů͕ Ğŵ Đŵ2͕ ĚĞƐƐĞ ƉƌŝƐŵĂ Ġ

;ĂͿ 400
;ďͿ 100(6+

√

3)

;ĐͿ 100(2+
√

3)

;ĚͿ 600

���;EEáRͲϮϬϬϯͿ QUESTÃO ϱ

SĞũĂ V Ž ǀŽůƵŵĞ ĚĞ Ƶŵ ĐƵďŽ ĚĞ ĂƌĞƐƚĂ a͘ CŽŶƐƚƌſŝͲƐĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƋƵĂĚƌĂŶŐƵůĂƌ ĚĞ ǀŽůƵŵĞ V ′ Ğ ĚĞ
ǀĠƌƟĐĞƐ ŶŽƐ ƉŽŶƚŽƐ ŵĠĚŝŽƐ ĚĂƐ ĂƌĞƐƚĂƐ ĚĂƐ ďĂƐĞƐ ĚŽ ĐƵďŽ͘ O ǀŽůƵŵĞ V ′ ĚĞƐƐĞ ƉƌŝƐŵĂ Ġ ŝŐƵĂů Ă

;ĂͿ V

2
;ďͿ V
;ĐͿ V

3

;ĚͿ V

4

���;EEáRͲϮϬϬϯͿ QUESTÃO ϲ

SĞ ƵŵĂ ĚĂƐ ĚŝŵĞŶƐƁĞƐ ĚĞ Ƶŵ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚŽͲƌĞƚąŶŐƵůŽ Ġ 6Đŵ͕ Ă ƐŽŵĂ ĚĂƐ ŽƵƚƌĂƐ ĚƵĂƐ ĚŝͲ
ŵĞŶƐƁĞƐ Ġ 25Đŵ Ğ Ă ĄƌĞĂ ƚŽƚĂů Ġ 600Đŵ2͕ ĞŶƚĆŽ Ă ƌĂǌĆŽ ĞŶƚƌĞ ĂƐ ĚƵĂƐ ĚŝŵĞŶƐƁĞƐ ĚĞƐĐŽŶŚĞĐŝĚĂƐ
Ġ

;ĂͿ 2

3

;ďͿ 3

5

;ĐͿ 1

2

;ĚͿ 2

5

ϭϵ
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���;EEáRͲϮϬϬϰͿ QUESTÃO ϳ

Uŵ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞƚŽ͕ ĐƵũĂ ďĂƐĞ Ġ Ƶŵ ƚƌŝąŶŐƵůŽ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽ ĚĞ ůĂĚŽ k͕ ƚĞŵ ǀŽůƵŵĞ ŝŐƵĂů ĂŽ ĚĞ Ƶŵ ĐƵďŽ
ĚĞ ĂƌĞƐƚĂ k͘ á ĂůƚƵƌĂ ĚŽ ƉƌŝƐŵĂ Ġ ŝŐƵĂů Ă

;ĂͿ 4k
√

3

3
;ďͿ k

√

3͘

;ĐͿ 3k
√

3

4
͘

;ĚͿ 4k
√

3͘

���;EEáRͲϮϬϬϰͿ QUESTÃO ϴ

Uŵ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞŐƵůĂƌ ĚĞ ďĂƐĞ ƚƌŝĂŶŐƵůĂƌ ƚĞŵ ĂůƚƵƌĂ ŝŐƵĂů ĂŽ ůĂĚŽ ĚĂ ďĂƐĞ Ğ ǀŽůƵŵĞ ŝŐƵĂů Ă 16
√

3Đŵ3͘
á ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚĞƐƐĞ ƉƌŝƐŵĂ͕ Ğŵ Đŵ2͕ Ġ

;ĂͿ 24͘
;ďͿ 8͘
;ĐͿ 4͘
;ĚͿ 48͘

���;EEáRͲϮϬϬϱͿ QUESTÃO ϵ

CŽŶƐŝĚĞƌĞ͗ IͲ NŽ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞƚŽ͕ IIͲ NŽ ƉƌŝƐŵĂ ŽďůşƋƵŽ͕ IIIͲ NŽ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞŐƵůĂƌ͕
áͲ ĂƐ ĂƌĞƐƚĂƐ ůĂƚĞƌĂŝƐ ŶĆŽ ƐĆŽ ƉĞƌƉĞŶĚŝĐƵůĂƌĞƐ ĂŽ ƉůĂŶŽ ĚĂ ďĂƐĞ͘
BͲ ĂƐ ďĂƐĞƐ ƐĆŽ ƉŽůşŐŽŶŽƐ ƌĞŐƵůĂƌĞƐ͘
CͲ ĂƐ ĨĂĐĞƐ ůĂƚĞƌĂŝƐ ƐĆŽ ƋƵĂĚƌŝůĄƚĞƌŽƐ ĐƵũŽƐ ąŶŐƵůŽƐ ƐĆŽ ƌĞƚŽƐ͘
DͲ ĂƐ ĂƌĞƐƚĂƐ ůĂƚĞƌĂŝƐ ƐĆŽ ƉĞƌƉĞŶĚŝĐƵůĂƌĞƐ ĂŽ ƉůĂŶŽ ĚĂ ďĂƐĞ͘
EͲ ĂƐ ĨĂĐĞƐ ůĂƚĞƌĂŝƐ ƐĆŽ ůŽƐĂŶŐŽƐ ŽƵ ƉĂƌĂůĞůŽŐƌĂŵŽƐ ƉƌŽƉƌŝĂŵĞŶƚĞ ĚŝƚŽƐ͘
FͲ ĂƐ ďĂƐĞƐ ƐĆŽ ƉŽůşŐŽŶŽƐ ƌĞŐƵůĂƌĞƐ ŽƵ ŶĆŽ͘
O ŶƷŵĞƌŽ ĚĞ ĂĮƌŵĂĕƁĞƐ ĐŽƌƌĞƚĂƐ ƋƵĞ ƐĞ ƉŽĚĞ ĨĂǌĞƌ͕ ŝŶŝĐŝĂŶĚŽͲƐĞ ĐŽŵ I͕ II ŽƵ III Ğ ĐŽŵƉůĞƚĂŶĚŽͲƐĞ

ĐŽŵ á͕ B͕ C͕ D͕ E͕ ŽƵ F͕ Ġ

;ĂͿ 9͘
;ďͿ 8͘
;ĐͿ 7͘
;ĚͿ 6͘

ϮϬ
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���;EEáRͲϮϬϬϲͿ QUESTÃO ϭϬ

SĞ ĂƐ ĚŝŵĞŶƐƁĞƐ ĚĞ Ƶŵ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚąŶŐƵůŽ ŵĞĚĞŵ͕ Ğŵ Đŵ͕ a͕ a+ 3 Ğ a+ 5͕ ĞŶƚĆŽ Ă ƐŽŵĂ
ĚĂƐ ŵĞĚŝĚĂƐ ĚĞ ƚŽĚĂƐ ĂƐ ĂƌĞƐƚĂƐ ĚĞƐƐĞ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ Ġ ŵĂŝŽƌ ƋƵĞ 48Đŵ͕ ƐĞ a ĨŽƌ ŵĂŝŽƌ ƋƵĞ Đŵ͘

;ĂͿ 4

3

;ďͿ 5

4

;ĐͿ 3

4

;ĚͿ 4

5

���;EEáRͲϮϬϬϲͿ QUESTÃO ϭϭ

Uŵ ĐƵďŽ ƚĞŵ 216Đŵ2 ĚĞ ĄƌĞĂ ƚŽƚĂů͘ á ŵĞĚŝĚĂ͕ Ğŵ Đŵ͕ ĚĞ ƐƵĂ ĚŝĂŐŽŶĂů Ġ

;ĂͿ 6
√

2

;ďͿ 6
√

3

;ĐͿ 2
√

6

;ĚͿ 2
√

2

���;EEáRͲϮϬϬϳͿ QUESTÃO ϭϮ

á ŵĞĚŝĚĂ ĚĂ ĂůƚƵƌĂ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƚƌŝĂŶŐƵůĂƌ ƌĞŐƵůĂƌ Ġ ŝŐƵĂů ă ŵĞĚŝĚĂ ĚĂ ĂƌĞƐƚĂ ĚĞ ƐƵĂ ďĂƐĞ͘ SĞ Ă
ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚĞƐƐĞ ƉƌŝƐŵĂ Ġ 10ŵ2͕ ĞŶƚĆŽ ƐƵĂ ĂůƚƵƌĂ ŵĞĚĞ͕ Ğŵ ŵ͕

;ĂͿ
√

15

;ďͿ
√

30

;ĐͿ
√

15

2

;ĚͿ
√

30

3

���;EEáRͲϮϬϬϳͿ QUESTÃO ϭϯ

UŵĂ ƉŝƐĐŝŶĂ͕ ĐŽŵ Ă ĨŽƌŵĂ ĚĞ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚąŶŐƵůŽ͕ ƚĞŵ 8ŵ ĚĞ ĐŽŵƉƌŝŵĞŶƚŽ͕ 4ŵ ĚĞ ůĂƌŐƵƌĂ
Ğ 2ŵ ĚĞ ƉƌŽĨƵŶĚŝĚĂĚĞ͘ NĆŽ ĞƐƚĂŶĚŽ ĐŽŵƉůĞƚĂŵĞŶƚĞ ĐŚĞŝĂ͕ Ƶŵ ŐƌƵƉŽ ĚĞ 8 ƉĞƐƐŽĂƐ ͞ƉƵůĂ͟ Ğŵ ƐĞƵ
ŝŶƚĞƌŝŽƌ͕ ƐĞŵ ŚĂǀĞƌ ƉĞƌĚĂ ĚĞ ĄŐƵĂ͕ ĨĂǌĞŶĚŽ ĐŽŵ ƋƵĞ Ž ŶşǀĞů ĚĂ ĄŐƵĂ ǀĂƌŝĞ Ğŵ 0, 5ŵ͘ O ǀŽůƵŵĞ ĐŽƌͲ
ƌĞƐƉŽŶĚĞŶƚĞ ăƐ 8 ƉĞƐƐŽĂƐ ŶĂ ƉŝƐĐŝŶĂ͕ Ğŵ ůŝƚƌŽƐ͕ Ġ ŝŐƵĂů Ă

;ĂͿ 32000͘
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;ďͿ 16000͘
;ĐͿ 8000͘
;ĚͿ 4000͘

���;EEáRͲϮϬϬϴͿ QUESTÃO ϭϰ

QƵĂƚƌŽ ĐƵďŽƐ ŝĚġŶƟĐŽƐ ƐĆŽ ĚŝƐƉŽƐƚŽƐ ĐŽŵŽ ŶĂ ĮŐƵƌĂ Ă ƐĞŐƵŝƌ͕ ĨŽƌŵĂŶĚŽ Ƶŵ ƷŶŝĐŽ ƐſůŝĚŽ͘

CŽŶƐŝĚĞƌĂŶĚŽ ƋƵĞ Ă ĚŝĂŐŽŶĂů ĚĞ ĐĂĚĂ ĐƵďŽŵĞĚĞ 10
√

3Đŵ͕ Ă ĚŝĂŐŽŶĂů ĚĞƐƐĞ ƐſůŝĚŽ Ġ͕ Ğŵ Đŵ͕ ŝŐƵĂů
Ă

;ĂͿ 30
√

3

;ďͿ 40
√

3

;ĐͿ 20
;ĚͿ 30

���;EEáRͲϮϬϬϴͿ QUESTÃO ϭϱ

Uŵ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞƚŽ Ġ ƌĞŐƵůĂƌ ƋƵĂŶĚŽ ƐƵĂƐ ďĂƐĞƐ

;ĂͿ ƐĆŽ ƉĂƌĂůĞůĂƐ͘
;ďͿ ƚġŵ Ă ŵĞƐŵĂ ĄƌĞĂ͘
;ĐͿ ƚġŵ ĂƌĞƐƚĂƐ ĐŽŶŐƌƵĞŶƚĞƐ͘
;ĚͿ ƐĆŽ ƉŽůşŐŽŶŽƐ ƌĞŐƵůĂƌĞƐ͘

���;EEáRͲϮϬϬϴͿ QUESTÃO ϭϲ

á ĚŝĂŐŽŶĂů ĚĞ Ƶŵ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚąŶŐƵůŽ͕ ĚĞ ĚŝŵĞŶƐƁĞƐ 4Đŵ͕ 6Đŵ Ğ 8Đŵ͕ ŵĞĚĞ͕ Ğŵ Đŵ͕

;ĂͿ 7
√

5

;ďͿ 3
√

3

;ĐͿ 5
√

31

;ĚͿ 2
√

29
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���;EEáRͲϮϬϬϵͿ QUESTÃO ϭϳ

á ďĂƐĞ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞƚŽ Ġ Ƶŵ ƚƌŝąŶŐƵůŽ ƌĞƚąŶŐƵůŽ͕ ĐƵũŽƐ ĐĂƚĞƚŽƐ ŵĞĚĞŵ 3Đŵ Ğ 4Đŵ͘ SĞ ĞƐƐĞ
ƉƌŝƐŵĂ ƚĞŵ ĂůƚƵƌĂ ŝŐƵĂů Ă 3, 5Đŵ͕ ĞŶƚĆŽ ƐĞƵ ǀŽůƵŵĞ͕ Ğŵ Đŵ3͕ Ġ

;ĂͿ 21͘
;ďͿ 18͘
;ĐͿ 15͘
;ĚͿ 12͘

���;EEáRͲϮϬϬϵͿ QUESTÃO ϭϴ

á ĂƌĞƐƚĂ ĚĂ ďĂƐĞ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƋƵĂĚƌĂŶŐƵůĂƌ ƌĞŐƵůĂƌ ŵĞĚĞ 2Đŵ͘ SĞ Ă ĚŝĂŐŽŶĂů ĚĞƐƐĞ ƉƌŝƐŵĂŵĞĚĞ
2
√

11Đŵ͕ ƐƵĂ ĂůƚƵƌĂ͕ Ğŵ Đŵ͕ ŵĞĚĞ

;ĂͿ 8͘
;ďͿ 6͘
;ĐͿ 4͘
;ĚͿ 2͘

���;EEáRͲϮϬϭϬͿ QUESTÃO ϭϵ

á ĚŝĂŐŽŶĂů ĚĞ Ƶŵ ĐƵďŽ ĚĞ ĂƌĞƐƚĂ a1 ŵĞĚĞ 3Đŵ͕ Ğ Ă ĚŝĂŐŽŶĂů ĚĂ ĨĂĐĞ ĚĞ Ƶŵ ĐƵďŽ ĚĞ ĂƌĞƐƚĂa2 ŵĞĚĞ
2Đŵ͘ áƐƐŝŵ͕ a1 · a2͕ Ğŵ Đŵ2͕ Ġ ŝŐƵĂů Ă

;ĂͿ 2
√

6

;ďͿ 2
√

3

;ĐͿ
√

6

;ĚͿ
√

3

���;EEáRͲϮϬϭϭͿ QUESTÃO ϮϬ

Uŵ ĐƵďŽ ƚĞŵ 3Đŵ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ͕ Ğ Ƶŵ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚąŶŐƵůŽ ƚĞŵ ĚŝŵĞŶƐƁĞƐ 1Đŵ͕ 2Đŵ Ğ 3Đŵ͘ á
ƌĂǌĆŽ ĞŶƚƌĞ ŽƐ ǀŽůƵŵĞƐ ĚŽ ĐƵďŽ Ğ ĚŽ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ Ġ

;ĂͿ 3

2
͘

;ďͿ 4

3
͘
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;ĐͿ 9

2
͘

;ĚͿ 8

3
͘

���;EEáRͲϮϬϭϭͿ QUESTÃO Ϯϭ

O ƉĞƌşŵĞƚƌŽ ĚĂ ďĂƐĞ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƋƵĂĚƌĂŶŐƵůĂƌ ƌĞŐƵůĂƌ Ġ 8Đŵ͘ SĞ Ă ĂůƚƵƌĂ ĚĞƐƐĞ ƉƌŝƐŵĂ Ġ 3Đŵ͕
ĞŶƚĆŽ ƐƵĂ ĄƌĞĂ ƚŽƚĂů͕ Ğŵ Đŵ2͕ Ġ

;ĂͿ 32͘
;ďͿ 34͘
;ĐͿ 36͘
;ĚͿ 38͘

���;EEáRͲϮϬϭϯͿ QUESTÃO ϮϮ

UŵĂ ƉŝƐĐŝŶĂ ƚĞŵ Ă ĨŽƌŵĂ ĚĞ Ƶŵ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽ ƌĞƚąŶŐƵůŽ Ğ ƚĞŵ͕ ŶŽ ƐĞƵ ĐĞŶƚƌŽ͕ Ƶŵ ĐƵďŽ ĚĞ ĐŽŶͲ
ĐƌĞƚŽ ĚĞ 1ŵ ĚĞ ĂƌĞƐƚĂ͕ ĐŽŵŽ ŵŽƐƚƌĂ Ă ĮŐƵƌĂ͘

O ǀŽůƵŵĞ ĚĞ ĄŐƵĂ ŶĞĐĞƐƐĄƌŝŽ ƉĂƌĂ ĞŶĐŚĞƌ Ă ƉŝƐĐŝŶĂ͕ Ğŵ ŵ3͕ Ġ

;ĂͿ 12͘
;ďͿ 11͘
;ĐͿ 10͘
;ĚͿ 9͘

���;EEáRͲϮϬϭϯͿ QUESTÃO Ϯϯ

CŽŶƐŝĚĞƌĞ
√

3 = 1, 73 Ğ Ƶŵ ĐƵďŽ ĚĞ ĂƌĞƐƚĂ a = 10Đŵ͘ á ŵĞĚŝĚĂ ĚĂ ĚŝĂŐŽŶĂů ĚĞƐƐĞ ĐƵďŽ͕ Ğŵ Đŵ͕
Ġ Ƶŵ ŶƷŵĞƌŽ ĞŶƚƌĞ

;ĂͿ 18 Ğ 20͘
;ďͿ 16 Ğ 18͘
;ĐͿ 14 Ğ 16͘
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;ĚͿ 12 Ğ 14͘

���;EEáRͲϮϬϭϯͿ QUESTÃO Ϯϰ

Uŵ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞƚŽ ƚĞŵ ĐŽŵŽ ďĂƐĞ Ƶŵ ƚƌŝąŶŐƵůŽ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽ ĚĞ ůĂĚŽ 3Đŵ͕ Ğ ĐŽŵŽ ĂůƚƵƌĂ Ž ĚŽďƌŽ ĚĂ
ŵĞĚŝĚĂ ĚĞ ƐƵĂ ĂƌĞƐƚĂ ĚĂ ďĂƐĞ͘ EŶƚĆŽ͕ Ă ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚĞƐƐĞ ƉƌŝƐŵĂ͕ Ğŵ Đŵ2͕ Ġ

;ĂͿ 36
;ďͿ 48
;ĐͿ 54
;ĚͿ 60

���;EEáRͲϮϬϭϰͿ QUESTÃO Ϯϱ

UŵƉƌŝƐŵĂ ŚĞǆĂŐŽŶĂů ƌĞŐƵůĂƌ ƚĞŵ ĂƌĞƐƚĂ ĚĂ ďĂƐĞŵĞĚŝŶĚŽ ℓ Ğ ĂůƚƵƌĂ ŝŐƵĂů Ă 3ℓ͘ á ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚĞƐƐĞ
ƉƌŝƐŵĂ Ġ ℓ2͘

;ĂͿ 9
;ďͿ 12
;ĐͿ 18
;ĚͿ 24

���;EEáRͲϮϬϭϱͿ QUESTÃO Ϯϲ

UŵĂ ĞŵďĂůĂŐĞŵ ĚĞ ĐŚŽĐŽůĂƚĞ ƚĞŵ Ă ĨŽƌŵĂ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƚƌŝĂŶŐƵůĂƌ ƌĞŐƵůĂƌ ĐƵũĂ ĂƌĞƐƚĂ ĚĂ ďĂƐĞ
ŵĞĚĞ 2Đŵ Ğ ĐƵũĂ ĂůƚƵƌĂ ŵĞĚĞ 12Đŵ͘ CŽŶƐŝĚĞƌĂŶĚŽ

√

3 = 1, 7 ͕ Ž ǀŽůƵŵĞ ĚĞ ĐŚŽĐŽůĂƚĞ ĐŽŶƟĚŽ ŶĞƐƐĂ
ĞŵďĂůĂŐĞŵ͕ Ğŵ Đŵ3͕ Ġ

;ĂͿ 20, 4͘
;ďͿ 23, 4͘
;ĐͿ 28, 4͘
;ĚͿ 30, 4͘

���;EEáRͲϮϬϭϱͿ QUESTÃO Ϯϳ

Uŵ ƉſĚŝŽ Ġ ĐŽŵƉŽƐƚŽ ƉŽƌ ƚƌġƐ ƉĂƌĂůĞůĞƉşƉĞĚŽƐ ƌĞƚąŶŐƵůŽƐ ũƵƐƚĂƉŽƐƚŽƐ͕ ĐŽŶĨŽƌŵĞ ŵŽƐƚƌĂ Ă ĮŐƵƌĂ͘
áŽ ĐŽŶƐŝĚĞƌĂƌ x = 5Ěŵ͕ y = 2Ěŵ͕ z = 6Ěŵ Ğw = 4Ěŵ͕ Ž ǀŽůƵŵĞ ĚĞƐƐĞ ƉſĚŝŽ͕ Ğŵ Ěŵ3͕ Ġ

Ϯϱ
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;ĂͿ 150͘
;ďͿ 200͘
;ĐͿ 250͘
;ĚͿ 300͘

���;EEáRͲϮϬϭϵͿ QUESTÃO Ϯϴ

Uŵ ƉĞĚĂĕŽ ĚĞ ƋƵĞŝũŽ͕ Ğŵ ĨŽƌŵĂ ĚĞ ƉƌŝƐŵĂ ƚƌŝĂŶŐƵůĂƌ ƌĞŐƵůĂƌ͕ ƚĞŵ 6Đŵ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ Ğ ƉŽƐƐƵŝ ĐŽŵŽ
ďĂƐĞ Ƶŵ ƚƌŝąŶŐƵůŽ ĚĞ 10Đŵ ĚĞ ůĂĚŽ͘ O ǀŽůƵŵĞ ĚĞƐƐĞ ƉĞĚĂĕŽ ĚĞ ƋƵĞŝũŽ Ġ

√

3Đŵ3͘

;ĂͿ 150
;ďͿ 165
;ĐͿ 185
;ĚͿ 200

���;ESSáͲϮϬϬϵͿ QUESTÃO Ϯϵ

á ĂůƚƵƌĂ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ŚĞǆĂŐŽŶĂů ƌĞŐƵůĂƌ Ġ ĚĞ 5ŵ͘ SĂďĞͲƐĞ ƚĂŵďĠŵ ƋƵĞ ƐƵĂ ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů Ġ Ž ĚŽďƌŽ
ĚĂ ĄƌĞĂ ĚĞ ƐƵĂ ďĂƐĞ͘ O ǀŽůƵŵĞ ĚĞƐƐĞ ƉƌŝƐŵĂ͕ Ğŵ ŵ3͕ Ġ͗

;ĂͿ 270
√

3

;ďͿ 220
√

3

;ĐͿ 200
√

3

;ĚͿ 285
√

3

;ĞͿ 250
√

3

Ϯϲ
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Ϯ͘Ϭ C®½®Ä�ÙÊÝ

Ϯ͘ϭ D�¥®Ä®��Ê � �½�Ã�ÄãÊÝ ��Ý®�ÊÝ

UŵĂ ĂŶĂůŽŐŝĂ ƐŝŶĐĞƌĂ

JŽǀĞŵ͕ ƚĞŽƌŝĐĂŵĞŶƚĞ ĨĂůĂŶĚŽ͕ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ Ğ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ƐĆŽ ƐſůŝĚŽƐ ĚŝƐƟŶƚŽƐ͘ PŽƌĠŵ͕ ƉŽĚĞŵŽƐ ĚŝǌĞƌ
ĂƋƵŝ͕ ƉĂƌĂ ĮŶƐ ƵŶŝĐĂŵĞŶƚĞ ĚŝĚĄƟĐŽƐ͕ ƋƵĞ͗

Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ Ġ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ĚĞ ďĂƐĞ ĐŝƌĐƵůĂƌ͘

EƐƐĂ ĚĞĮŶŝĕĆŽ ŶĆŽ Ġ ĞƐƚƌŝƚĂŵĞŶƚĞ ĐŽƌƌĞƚĂ͕ ĚĂĚŽ ƋƵĞ ŶĂ ĐŽŶƐƚƌƵĕĆŽ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ĐŽŵĞĕĂŵŽƐ ĐŽŵ
Ƶŵ ƉŽůşŐŽŶŽ ĚĞƐĞŶŚĂĚŽ Ğŵ Ƶŵ ĚŽƐ ƉůĂŶŽƐ ;Ğ Ƶŵ ĐşƌĐƵůŽ ŶĆŽ Ġ Ƶŵ ƉŽůşŐŽŶŽͿ͘

MĂƐ ĂůĠŵ ĚĞƐƐĞ ƉĞƋƵĞŶŽ ĚĞƚĂůŚĞ ƚĞſƌŝĐŽ͕ Ğŵ ƚĞƌŵŽƐ ƉƌĄƟĐŽƐ͕ ĞƐƐĂ ĂĮƌŵĂĕĆŽ ŶŽƐ ƐĞƌĄ ŵƵŝƚŽ ƷƟů͘
DĞƐƐĂ ĨŽƌŵĂ͕ ƚŽĚĂƐ ĂƐ ĐůĂƐƐŝĮĐĂĕƁĞƐ ƋƵĞ ĮǌĞŵŽƐ ƉĂƌĂ ŽƐ ƉƌŝƐŵĂƐ͕ ƐĞƌǀĞŵ ƉĂƌĂ ŽƐ ĐŝůŝŶĚƌŽƐ ;ĞǆĐĞƚŽ
Ă ĚĞ ƉƌŝƐŵĂ ƌĞŐƵůĂƌ͕ ǀŝƐƚŽ ƋƵĞ ŶĆŽ ĨĂǌ ƐĞŶƟĚŽ ĚŝǌĞƌŵŽƐ ƋƵĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ Ġ ƌĞŐƵůĂƌͿ͘ EŶƚǇĆŽ͕ ĚĂ ŵĞƐŵĂ
ĨŽƌŵĂ ƋƵĞ ƉĂƌĂ ƉƌŝƐŵĂƐ͕ ƉƵĚĞŵŽƐ ĐůĂƐƐŝĮĐĄͲůŽ ĐŽŵŽ͗ ŽďůşƋƵŽ͕ ƌĞƚŽ͕ ƉƵĚĞŵŽƐ ĚŝƐƟŶŐƵŝƌ ďĂƐĞƐ͕ ŐĞƌĂͲ
ƚƌŝǌĞƐ͕ ĞŶĮŵ͖ ƉĂƌĂ ĐŝůŝŶĚƌŽƐ͕ ƚƵĚŽ ƐĞ ƌĞƉĞƚĞ͘ VĞũĂ ĂďĂŝǆŽ Ƶŵ ĞǆĞŵƉůŽ ĚĞ ĐŝůŝŶĚƌŽ͗

SĞŐƵĞŵ ĂƐ ƌĞƉĞƟĚĂƐ ĐůĂƐƐŝĮĐĂĕƁĞƐ ƋƵĞ ĚĞŵŽƐ ŶĂ ƚĞŽƌŝĂ ĚĞ ƉƌŝƐŵĂƐ͗
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ͻ áƐ ƌĞƚĂƐ ƉĂƌĂůĞůĂƐ ƋƵĞ ŐĞƌĂŵ Ž ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŽŶƟŶƵĂŵ ƐĞŶĚŽ ĐŚĂŵĂĚĂƐ ĚĞ ŐĞƌĂƚƌŝǌĞƐ͖

ͻ Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŽŶƟŶƵĂ ƚĞŶĚŽ ĚƵĂƐ ďĂƐĞƐ͕ ŝŐƵĂů ĂŽ ƉƌŝƐŵĂ͕ ĚƵĂƐ ďĂƐĞƐ ĐŝƌĐƵůĂƌĞƐ ĚĞ ƌĂŝŽ R͖

ͻ á ĂůƚƵƌĂ h ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŽŶƟŶƵĂ ƐĞŶĚŽ Ă ĚŝƐƚąŶĐŝĂ ĞŶƚƌĞ ĂƐ ƐƵĂƐ ďĂƐĞƐ͖

ͻ Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƐĞƌĄ ĚŝƚŽ ŽďůşƋƵŽ ƋƵĂŶĚŽ Ă ƐƵĂ ŝŶĐůŝŶĂĕĆŽ ĨŽƌ ĚŝĨĞƌĞŶƚĞ ĚĞ 90◦͖

ͻ Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƐĞƌĄ ĚŝƚŽ ƌĞƚŽ ƋƵĂŶĚŽ Ă ƐƵĂ ŝŶĐůŝŶĂĕĆŽ ĨŽƌ ŝŐƵĂů Ă 90◦͖

SĞĐĕĆŽ ŵĞƌŝĚŝŽŶĂů

CŽŶƐŝĚĞƌĞ Ž ĐŝůŝŶĚƌŽ ĂďĂŝǆŽ͕ ĐŽƌƚĂĚŽ ƉŽƌ Ƶŵ ƉůĂŶŽ ƋƵĞ ĐŽŶƚĠŵ ŽƐ ĐĞŶƚƌŽƐ ĚĞ ƐƵĂƐ ĚƵĂƐ ďĂƐĞƐ͗

EƐƐĂ ƐĞĐĕĆŽ ĨĞŝƚĂ ŶŽ ĐŝůŝŶĚƌŽ Ġ ĚŝƚĂ ƵŵĂ ƐĞĐĕĆŽ ŵĞƌŝĚŝŽŶĂů͘ Uŵ ĐŽƌƚĞ ĚĞƐƐĞƐ ƐĞƌĄ ĚŝƚŽ ŵĞƌŝĚŝŽŶĂů
ƐĞŵƉƌĞ ƋƵĞ ĐŽŶƟǀĞƌ ŽƐ ĚŽŝƐ ĐĞŶƚƌŽƐ ĚĂƐ ďĂƐĞƐ͘

CŝůŝŶĚƌŽƐ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽƐ

EƐƐĂ ĚĞĮŶŝĕĆŽ Ġ ŵƵŝƚŽ ŝŵƉŽƌƚĂŶƚĞ ƉĂƌĂ Ž ƐĞƵ ĞǆĂŵĞ͘ SĞŐƵĞ ĂďĂŝǆŽ Ă ĚĞĮŶŝĕĆŽ͗

Ϯϴ

Italo Marinho Sá Barreto

Aula 09

Matemática III p/ Escola de Sargentos das Armas (EsSA) Com videoaulas - Pós-Edital

www.estrategiaconcursos.com.br

1265650

95260528891 - Mirele Barbosa Freitas



CŽŶƐŝĚĞƌĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƌĞƚŽ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ h Ğ ĚĞ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ R. EƐƐĞ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƐĞƌĄ ĚŝƚŽ

ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽ ƋƵĂŶĚŽ h = 2R.

IƐƐŽ ĂĐŽŶƚĞĐĞ ƉŽƌƋƵĞ ƋƵĂŶĚŽ ǀŽĐġ ƌĞĂůŝǌĂ ƵŵĂ ƐĞĐĕĆŽŵĞƌŝĚŝŽŶĂů ŶƵŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽ͕ Ă ƐĞĐĕĆŽ
ĮĐĂ Ğŵ ĨŽƌŵĂƚŽ ĚĞ ƋƵĂĚƌĂĚŽ ;ƋƵĞ Ġ Ƶŵ ƉŽůşŐŽŶŽ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽͿ͘

PůĂŶŝĮĐĂĕĆŽ

CŽŶƐŝĚĞƌĞ ŶŽǀĂŵĞŶƚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƌĞƚŽ ĐŽŵŽ Ž ĂďĂŝǆŽ͘

FĂƌĞŝ ƵŵĂ ƐĠƌŝĞ ĚĞ ĂůƚĞƌĂĕƁĞƐ ŶĞƐƐĞ ĐŝůŝŶĚƌŽ Ă Įŵ ĚĞ ƉůĂŶŝĮĐĄͲůŽ͘ VĞũĂŵŽƐ͘ PƌŝŵĞŝƌŽ͕ ĨĂĕŽ Ƶŵ ĐŽƌƚĞ
ŶĂ ĚŝƌĞĕĆŽ ĚĞ ƵŵĂ ĚĞ ƐƵĂƐ ŐĞƌĂƚƌŝǌĞƐ͕ ĐŽŵŽ ĂďĂŝǆŽ͗

áŐŽƌĂ͕ ǀŽƵ ĂďƌŝͲůŽ Ƶŵ ƉŽƵĐŽ ƉĂƌĂ ƋƵĞ ǀŽĐġ ƉŽƐƐĂ ŝƌ ĂĐŽŵƉĂŶŚĂŶĚŽ ĂŽƐ ƉŽƵĐŽƐ Ă ƐƵĂ ƉůĂŶŝĮĐĂĕĆŽ͗
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VŽĐġ ũĄ ĐŽŶƐĞŐƵĞ ǀĞƌ Ƶŵ ƌĞƚąŶŐƵůŽ ƐĞ ĨŽƌŵĂŶĚŽ ŶĞƐƐĂ ƉůĂŶŝĮĐĂĕĆŽ͍ VĂŵŽƐ ĂďƌŝͲůŽŵĂŝƐ ƵŵƉŽƵĐŽ͗

áŐŽƌĂ ĂĐŚŽ ƋƵĞ ĂĐĂďŽƵ Ž ŵŝƐƚĠƌŝŽ͕ JĄ ĐŽŶƐĞŐƵĞƐ ǀĞƌ ƋƵĞ Ă ƐƵĂ ƉůĂŶŝĮĐĂĕĆŽ ƌĞƐƵůƚĂƌĄ Ğŵ ĚŽŝƐ ĐşƌͲ
ĐƵůŽƐ Ğ Ƶŵ ƌĞƚąŶŐƵůŽ͕ ĐĞƌƚŽ͍ VĞũĂ͗

PĞƌĐĞďĂ ƋƵĞ Ž ĐŽŵƉƌŝŵĞŶƚŽ ĚĂ ďĂƐĞ ĚĞƐƐĞ ƌĞƚąŶŐƵůŽ ŵĞĚĞ 2πr͕ ƉŽŝƐ Ġ Ž ĐŽŵƉƌŝŵĞŶƚŽ ĚŽ ĐşƌĐƵůŽ
ƋƵĞ ŚĄ ƉŽƵĐŽ ĞŶǀŽůǀŝĂ͕ ĂŶƚĞƐ ĚĂ ƉůĂŶŝĮĐĂĕĆŽ͘
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Ϯ͘Ϯ ãÙ��Ý � òÊ½çÃ� �Ã çÃ �®½®Ä�ÙÊ

ãƌĞĂƐ

áŶƚĞƐ ĚĞ ƋƵĂůƋƵĞƌ ĐŽŝƐĂ͕ ǀŽĐġ ƐĞ ůĞŵďƌĂ ĚĞ ĐŽŵŽ ƐĞ ĐĂůĐƵůĂ Ă ĄƌĞĂ ĚĞ Ƶŵ ĐşƌĐƵůŽ ĚĞ ƌĂŝŽ r͍ PƌĞĐŝͲ
ƐĂƌĞŵŽƐ ƵƟůŝǌĂƌ ĞƐƐĞ ĐŽŶĐĞŝƚŽ ĂŐŽƌĂ͕ ǀĂŵŽƐ ŶŽƐ ůĞŵďƌĂƌ ĞŶƚĆŽ ƋƵĞ ƉŽĚĞŵŽƐ ĐĂůĐƵůĂƌ Ă ĄƌĞĂ ĚĞ Ƶŵ
ĐşƌĐƵůŽ ĚĞ ƌĂŝŽ r ƉĞůĂ ĞǆƉƌĞƐƐĆŽ͗ A = πr2͘ áŐŽƌĂ͕ ǀĂŵŽƐ ĂŽ ƌĂĐŝŽĐşŶŝŽ͘

PĞƌĐĞďĂ ƋƵĞ͕ ĂƉſƐ Ă ƉůĂŶŝĮĐĂĕĆŽ͕ Ž ŶŽƐƐŽ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƉŽĚĞ ƐĞƌ ĚĞĐŽŵƉŽƐƚŽ ŶĂ ĮŐƵƌĂ ĂďĂŝǆŽ͗

TĞŵŽƐ ĞŶƚĆŽ ƋƵĞ Ă ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚĞƐƐĞ ĐŝůŝŶĚƌŽ Ġ͗

Sℓ = 2πrh.

VĞũĂ ƚĂŵďĠŵ ƋƵĞ Ă ĄƌĞĂ ƚŽƚĂů Ġ ĐĂůĐƵůĄǀĞů ƉŽƌ͗

St = Sℓ + 2 · Sb

= 2πrh+ 2πr2

CŽůŽĐĂŶĚŽ 2πr Ğŵ ĞǀŝĚġŶĐŝĂ͕ ƚĞŵŽƐ ĮŶĂůŵĞŶƚĞ ƋƵĞ͗

St = 2πr(h+ r).
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VŽůƵŵĞ

áŶĄůŽŐŽ ĂŽ ƉƌŝƐŵĂ͕ Ž ǀŽůƵŵĞ ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƉŽĚĞ ƐĞƌ ĐĂůĐƵůĂĚŽ ƉŽƌ V = Sb ·h͘ PŽƌĠŵ͕ ƐĂďĞŵŽƐ ƋƵĞ
Ă ďĂƐĞ ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ Ġ Ƶŵ ĐşƌĐƵůŽ ĚĞ ƌĂŝŽ r͘ LŽŐŽ͕ ƉŽĚĞŵŽƐ ĚĞĚƵǌŝƌ ƋƵĞ Ž ǀŽůƵŵĞ ĚĞ Ƶŵ ƉƌŝƐŵĂ ĚĞ
ĂůƚƵƌĂ h Ğ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ r Ġ͗

V = πr2h.

Ϯ͘ϯ C®½®Ä�ÙÊ �� Ù�òÊ½ç��Ê

PĂƌĂ ĮŶĂůŝǌĂƌŵŽƐ͕ ĐŽŶƐŝĚĞƌĞ Ƶŵ ƌĞƚąŶŐƵůŽ ŐŝƌĂŶĚŽ Ğŵ ƚŽƌŶŽ ĚĞ Ƶŵ ĚĞ ƐĞƵƐ ůĂĚŽƐ͕ ĐŽŵŽ ŝůƵƐƚƌĂ Ă
ĮŐƵƌĂ Ă ƐĞŐƵŝƌ͗

QƵĂŶĚŽ Ƶŵ ƌĞƚąŶŐƵůŽ ƌĞĂůŝǌĂ ĞƐƐĂ ƌŽƚĂĕĆŽ͕ ĨŽƌŵĂͲƐĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĚĞŶŽŵŝŶĂĚŽ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĚĞ ƌĞǀŽͲ
ůƵĕĆŽ͘ PĞƌĐĞďĂ ƋƵĞ Ă ĂůƚƵƌĂ ĚĞƐƐĞ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŽŝŶĐŝĚŝƌĄ ĐŽŵ Ž ůĂĚŽ Ğŵ ƚŽƌŶŽ ĚŽ ƋƵĂů ƌŽƚĂĐŝŽŶŽƵͲƐĞ Ž
ƌĞƚąŶŐƵůŽ͘ O ŽƵƚƌŽ ůĂĚŽ ĚĞƐƐĞ ƌĞƚąŶŐƵůŽ ƐĞƌĄ Ž ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ ĚĞƐƐĞ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƌĞƚŽ͘
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���;EEáRͲϮϬϬϭͿ QUESTÃO ϯϬ

á ƐĞĐĕĆŽ ŵĞƌŝĚŝĂŶĂ ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽ ƚĞŵ 4
√

2Đŵ ĚĞ ĚŝĂŐŽŶĂů͘ O ǀŽůƵŵĞ ĚŽ ĐŝůŝŶĚƌŽ͕ Ğŵ
Đŵ3͕ Ġ ĚĞ͗

;ĂͿ 16π
;ďͿ 24π
;ĐͿ 32π
;ĚͿ 54π

���;EEáRͲϮϬϬϭͿ QUESTÃO ϯϭ

Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŝƌĐƵůĂƌ ƌĞƚŽ ƚĞŵ Ž ǀŽůƵŵĞ ŝŐƵĂů ĂŽ ĚĞ Ƶŵ ĐƵďŽ ĚĞ ĂƌĞƐƚĂ a Ğ Ă ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ŝŐƵĂů ă ĄƌĞĂ
ƚŽƚĂů ĚŽ ĐƵďŽ͘ O ƌĂŝŽ Ğ Ă ĂůƚƵƌĂ ĚĞƐƐĞ ĐŝůŝŶĚƌŽ ŵĞĚĞŵ͕ ƌĞƐƉĞĐƟǀĂŵĞŶƚĞ͗

;ĂͿ a

2
Ğ 3πa

;ďͿ a

3
Ğ 9a

π
;ĐͿ 2a Ğ 3πa
;ĚͿ 3a Ğ 9a

π

���;EEáRͲϮϬϬϮͿ QUESTÃO ϯϮ

Uŵ ƚĂŶƋƵĞ ĐŝůşŶĚƌŝĐŽ ĐŽŵ ĄŐƵĂ ƚĞŵ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ R͘ MĞƌŐƵůŚĂͲƐĞ ŶĞƐƐĞ ƚĂŶƋƵĞ ƵŵĂ ĞƐĨĞƌĂ ĚĞ ĂĕŽ
Ğ Ž ŶşǀĞů ĚĂ ĄŐƵĂ ƐŽďĞ 9

16
R͘ O ƌĂŝŽ ĚĂ ĞƐĨĞƌĂ Ġ

;ĂͿ 3

4
R

;ďͿ 9

16
R
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;ĐͿ 3

5
R

;ĚͿ R

2

���;EEáRͲϮϬϬϮͿ QUESTÃO ϯϯ

á ĄƌĞĂ ĚĂ ƐĞĐĕĆŽ ƉĂƌĂůĞůĂ ĂŽ ĞŝǆŽ ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŝƌĐƵůĂƌ ƌĞƚŽ͕ ĚĞ 8ŵ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ Ğ 1ŵ ĚĞ ƌĂŝŽ͕ ĨĞŝƚĂ
Ă 0, 6ŵ ĚŽ ĞŝǆŽ͕ Ğŵ ŵ2͕ Ġ

;ĂͿ 16, 00
;ďͿ 12, 80
;ĐͿ 6, 40
;ĚͿ 8, 60

���;EEáRͲϮϬϬϮͿ QUESTÃO ϯϰ

á ŐĞƌĂƚƌŝǌ ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĚĞ ƌĞǀŽůƵĕĆŽ ŵĞĚĞ 10Đŵ͘ QƵĂů Ž ƐĞƵ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ͕ ƐĂďĞŶĚŽͲƐĞ ƋƵĞ͕
ĂƵŵĞŶƚĂŶĚŽͲƐĞ ĞƐƐĞ ƌĂŝŽ Ğŵ 10Đŵ Ğ ŵĂŶƚĞŶĚŽͲƐĞ Ă ĂůƚƵƌĂ͕ Ă ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚŽ ŶŽǀŽ ĐŝůŝŶĚƌŽ Ġ ŝŐƵĂů ă
ĄƌĞĂ ƚŽƚĂů ĚŽ ƉƌŝŵĞŝƌŽ͍

;ĂͿ 2, 5Đŵ
;ďͿ 5

√

2Đŵ
;ĐͿ 10Đŵ
;ĚͿ 20Đŵ

���;EEáRͲϮϬϬϮͿ QUESTÃO ϯϱ

Uŵ ƚĂŶƋƵĞ ƚĞŵ Ă ĨŽƌŵĂ ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŝƌĐƵůĂƌ ƌĞƚŽ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ 6ŵ Ğ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ 3ŵ͘ O ŶşǀĞů ĚĂ
ĄŐƵĂ ŶĞůĞ ĐŽŶƟĚĂ ĞƐƚĄ Ă ƵŵĂ ĚŝƐƚąŶĐŝĂ ĚŽ ĨƵŶĚŽ ĚŽ ƚĂŶƋƵĞ ŝŐƵĂů ĂŽƐ 2

3
ĚĂ ƐƵĂ ĂůƚƵƌĂ͘ áĚŽƚĂŶĚŽͲƐĞ

π = 3, 14͕ Ă ƋƵĂŶƟĚĂĚĞ ĚĞ ůŝƚƌŽƐ ĚĞ ĄŐƵĂ ƋƵĞ Ž ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŽŶƚĠŵ Ġ

;ĂͿ 113010
;ďͿ 113040
;ĐͿ 113050
;ĚͿ 113080

���;EEáRͲϮϬϬϯͿ QUESTÃO ϯϲ
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UŵďĂƌƌŝů͕ ĐƵũĂ ĨŽƌŵĂ Ġ Ă ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƌĞƚŽ͕ ĞƐƚĄ ƌĞƉůĞƚŽ ĚĞ ǀŝŶŚŽ͘ EƐƚĞ ǀŝŶŚŽ ĚĞǀĞ ƐĞƌ ĚŝƐƚƌŝďƵşĚŽ
Ğŵ ĐŽƉŽƐ ĐŝůşŶĚƌŝĐŽƐ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ ŝŐƵĂů Ă 1

8
ĚĂ ĂůƚƵƌĂ ĚŽ ďĂƌƌŝů͕ Ğ ĚĞ ĚŝąŵĞƚƌŽ ĚĂ ďĂƐĞ ŝŐƵĂů Ă 1

5
ĚŽ ĚŝąŵĞƚƌŽ

ĚĂ ďĂƐĞ ĚŽ ďĂƌƌŝů͘ á ƋƵĂŶƟĚĂĚĞ ĚĞ ĐŽƉŽƐ ŶĞĐĞƐƐĄƌŝĂ ƉĂƌĂ ĚŝƐƚƌŝďƵŝƌ ƚŽĚŽ Ž ǀŝŶŚŽ Ġ

;ĂͿ 400
;ďͿ 300
;ĐͿ 200
;ĚͿ 100

���;EEáRͲϮϬϬϰͿ QUESTÃO ϯϳ

Uŵ ǀĂƐŽ ƚĞŵ ĨŽƌŵĂƚŽ ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƌĞƚŽ͕ ĚĞ 16Đŵ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ ŝŶƚĞƌŶĂ Ğ 6Đŵ ĚĞ ĚŝąŵĞƚƌŽ ŝŶƚĞƌŶŽ͘
EůĞ ĐŽŶƚĠŵ ĄŐƵĂ ĂƚĠ 1

3
ĚĞ ƐƵĂ ĂůƚƵƌĂ͘ áĐƌĞƐĐĞŶƚĂŶĚŽͲƐĞ ƵŵĂ ƋƵĂŶƟĚĂĚĞ ĚĞ ĄŐƵĂ ĞƋƵŝǀĂůĞŶƚĞ ĂŽ

ǀŽůƵŵĞ ĚĞ ƵŵĂ ĞƐĨĞƌĂ ĚĞ 6Đŵ ĚĞ ĚŝąŵĞƚƌŽ͕ Ž ŶşǀĞů ĚĂ ĄŐƵĂ ƐƵďŝƌĄ

;ĂͿ 3Đŵ͘
;ďͿ 4Đŵ͘
;ĐͿ 5Đŵ͘
;ĚͿ 6Đŵ͘

���;EEáRͲϮϬϬϱͿ QUESTÃO ϯϴ

NƵŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŝƌĐƵůĂƌ ƌĞƚŽ͕ Ž ĚŝąŵĞƚƌŽ ĚĂ ďĂƐĞ ŵĞĚĞ 8Đŵ Ğ Ă ŐĞƌĂƚƌŝǌ͕ 10Đŵ͘ á ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚĞƐƐĞ
ĐŝůŝŶĚƌŽ͕ Ğŵ Đŵ2͕ Ġ

;ĂͿ 160π͘
;ďͿ 80π͘
;ĐͿ 80͘
;ĚͿ 40͘

���;EEáRͲϮϬϬϱͿ QUESTÃO ϯϵ

Uŵ ƉƌŝƐŵĂ ƋƵĂĚƌĂŶŐƵůĂƌ ƌĞŐƵůĂƌ ĞƐƚĂ ĐŝƌĐƵŶƐĐƌŝƚŽ Ă Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽ͘ SĞ Ă ĂƌĞƐƚĂ ĚĂ ďĂƐĞ ĚŽ
ƉƌŝƐŵĂ ŵĞĚĞ 4Đŵ͕ ĞŶƚĆŽ Ž ǀŽůƵŵĞ ĚŽ ĐŝůŝŶĚƌŽ͕ Ğŵ Đŵ3͕ Ġ͗

;ĂͿ 16π͘
;ďͿ 12π͘
;ĐͿ 8π͘
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;ĚͿ 4π͘

���;EEáRͲϮϬϬϲͿ QUESTÃO ϰϬ

Uŵ ƉůĂŶŽ ĚĞƚĞƌŵŝŶĂ ĚŽŝƐ ƐĞŵŝĐŝůŝŶĚƌŽƐ ƋƵĂŶĚŽ ƐĞĐĐŝŽŶĂ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƌĞƚŽ ĚĞ 2, 5Đŵ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ Ğ
4Đŵ ĚĞ ĚŝąŵĞƚƌŽ ĚĂ ďĂƐĞ͕ ƉĂƐƐĂŶĚŽ ƉĞůŽƐ ĐĞŶƚƌŽƐ ĚĞ ƐƵĂƐ ďĂƐĞƐ͘ á ĄƌĞĂ ƚŽƚĂů ĚĞ ĐĂĚĂ Ƶŵ ĚĞƐƐĞƐ
ƐĞŵŝĐŝůŝŶĚƌŽƐ͕ Ğŵ Đŵ2͕ Ġ ĂƉƌŽǆŝŵĂĚĂŵĞŶƚĞ ŝŐƵĂů Ă

;ĂͿ 28͘
;ďͿ 30͘
;ĐͿ 38͘
;ĚͿ 40͘

���;EEáRͲϮϬϬϳͿ QUESTÃO ϰϭ

O ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽ Ğ Ă ĂƌĞƐƚĂ ĚĞ Ƶŵ ĐƵďŽ ƐĆŽ ĐŽŶŐƌƵĞŶƚĞƐ͘ á ƌĂǌĆŽ ĞŶƚƌĞ ĂƐ
ĄƌĞĂƐ ƚŽƚĂŝƐ ĚŽ ĐŝůŝŶĚƌŽ Ğ ĚŽ ĐƵďŽ Ġ

;ĂͿ 2͘
;ďͿ 4͘
;ĐͿ π͘
;ĚͿ 2π͘

���;EEáRͲϮϬϬϴͿ QUESTÃO ϰϮ

Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĚĞ ĐŽďƌĞ ƚĞŵ ǀŽůƵŵĞ V ͕ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ R = 50Đŵ Ğ ĂůƚƵƌĂH = 40Đŵ͘ EƐƚĞ ĐŝůŝŶĚƌŽ ƐĞƌĄ
ĚĞƌƌĞƟĚŽ ƉĂƌĂ ĨĂǌĞƌ ĐŝůŝŶĚƌŽƐ ĚĞ ǀŽůƵŵĞ v͕ ƌĂŝŽ r =

R

5
Ğ ĂůƚƵƌĂ h =

H

4
͘ DĞƐƐĂ ĨŽƌŵĂ͕ V

v
=

;ĂͿ 50͘
;ďͿ 100͘
;ĐͿ 150͘
;ĚͿ 200͘

���;EEáRͲϮϬϬϴͿ QUESTÃO ϰϯ

Uŵ ƌĞƚąŶŐƵůŽ͕ ĚĞ ůĂĚŽƐ 2ŵ Ğ 5ŵ͕ ŐŝƌĂ 360◦ Ğŵ ƚŽƌŶŽ ĚĞ ƐĞƵ ŵĂŝŽƌ ůĂĚŽ͘ á ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚŽ ƐſůŝĚŽ
ŽďƟĚŽ͕ Ğŵ ŵ2͕ Ġ

ϯϲ
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;ĂͿ 10͘
;ďͿ 20͘
;ĐͿ 10π͘
;ĚͿ 20π͘

���;EEáRͲϮϬϬϴͿ QUESTÃO ϰϰ

á ĚŝĂŐŽŶĂů ĚĂ ƐĞĐĕĆŽ ŵĞƌŝĚŝĂŶĂ ĚĞ Ƶŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽ ŵĞĚĞ 10
√

2Đŵ͘ á ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ĚĞƐƐĞ
ĐŝůŝŶĚƌŽ͕ Ğŵ Đŵ2͕ Ġ

;ĂͿ 250π͘
;ďͿ 200π͘
;ĐͿ 100π͘
;ĚͿ 50π͘

���;EEáRͲϮϬϭϮͿ QUESTÃO ϰϱ

Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĚĞ ĂůƚƵƌĂH = 5Đŵ Ğ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ R = 4Đŵ͕ ƚĞŵ ǀŽůƵŵĞ V = πĐŵ3͘

;ĂͿ 50
;ďͿ 60
;ĐͿ 70
;ĚͿ 80

���;EEáRͲϮϬϭϯͿ QUESTÃO ϰϲ

Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽ ĐƵũĂ ŐĞƌĂƚƌŝǌ ŵĞĚĞ ϴ Đŵ͕ ƚĞŵ ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů ŝŐƵĂů Ă πĐŵ2͘

;ĂͿ 128
;ďͿ 64
;ĐͿ 32
;ĚͿ 16

���;EEáRͲϮϬϭϱͿ QUESTÃO ϰϳ

OƐ ĞƐƉĞĐŝĂůŝƐƚĂƐ ĂůĞƌƚĂŵ ƋƵĞ Ġ ƉƌĞĐŝƐŽ ďĞďĞƌ͕ Ğŵ ŵĠĚŝĂ͕ 2 ůŝƚƌŽƐ ĚĞ ĄŐƵĂ ƉŽƌ ĚŝĂ͘ IƐƐŽ ĞƋƵŝǀĂůĞ Ă
10 ĐŽƉŽƐ ĐŽŵ ĐĂƉĂĐŝĚĂĚĞ ĚĞ 200Đŵ3͘ Uŵ ĐŽƉŽ ĐŝůşŶĚƌŝĐŽ ĐŽŵ ĞƐƚĂ ĐĂƉĂĐŝĚĂĚĞ Ğ 2Đŵ ĚĞ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ
ƚĞŵ͕ ĂƉƌŽǆŝŵĂĚĂŵĞŶƚĞ͕ Đŵ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ͘ ;CŽŶƐŝĚĞƌĞ π = 3Ϳ
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;ĂͿ 17
;ďͿ 18
;ĐͿ 19
;ĚͿ 20

���;EEáRͲϮϬϭϲͿ QUESTÃO ϰϴ

Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĚĞ 18Đŵ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ Ğ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ ŝŐƵĂů Ă 5Đŵ ĐŽŶƚĠŵ ĄŐƵĂ ĂƚĠ Ă ŵĞƚĂĚĞ ĚĞ ƐƵĂ ĂůƚƵƌĂ͘
PŽƌ ĂůŐƵŵ ŵŽƟǀŽ͕ ŚŽƵǀĞ ŶĞĐĞƐƐŝĚĂĚĞ ĚĞ ĚĞƐƉĞũĂƌ ĞƐƐĂ ĄŐƵĂ Ğŵ Ƶŵ ŽƵƚƌŽ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŽŵ 40Đŵ ĚĞ
ĂůƚƵƌĂ͕ ĐƵũŽ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ ŵĞĚĞ 4Đŵ͘

CŽŶƐŝĚĞƌĂŶĚŽπ = 3͕ Ž ǀĂůŽƌ ƋƵĞŵĂŝƐ ƐĞ ĂƉƌŽǆŝŵĂ ĚĂ ĂůƚƵƌĂ ĂƟŶŐŝĚĂ ƉĞůĂ ĄŐƵĂ ŶŽ ƐĞŐƵŶĚŽ ĐŝůŝŶĚƌŽ
Ġ

;ĂͿ 14Đŵ
;ďͿ 16Đŵ
;ĐͿ 20Đŵ
;ĚͿ 24Đŵ

���;EEáRͲϮϬϭϴͿ QUESTÃO ϰϵ

Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĞƋƵŝůĄƚĞƌŽ ƚĞŵ 196πĐŵ2 ĚĞ ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů͘ O ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ ĚĞƐƐĞ ĐŝůŝŶĚƌŽ ŵĞĚĞ Đŵ͘

;ĂͿ 5
;ďͿ 6
;ĐͿ 7
;ĚͿ 8

���;EEáRͲϮϬϭϵͿ QUESTÃO ϱϬ

Uŵ ĐŝůŝŶĚƌŽ ĐŝƌĐƵůĂƌ ƌĞƚŽ͕ ĚĞ ĂůƚƵƌĂ ŝŐƵĂů Ă 2

3
ĚŽ ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ Ğ ĚĞ 12πĐŵ2 ĚĞ ĄƌĞĂ ůĂƚĞƌĂů͕ ƉŽƐƐƵŝ

ƌĂŝŽ ĚĂ ďĂƐĞ ŝŐƵĂů Ă Đŵ͘

ϯϴ
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;ĂͿ 5
;ďͿ 4
;ĐͿ 3
;ĚͿ 2

ϯϵ
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Ϯ͘ϰ GáBáRITO

Q͘ ϭ͗ B
Q͘ Ϯ͗ D
Q͘ ϯ͗ D
Q͘ ϰ͗ C
Q͘ ϱ͗ á
Q͘ ϲ͗ á
Q͘ ϳ͗ á
Q͘ ϴ͗ D
Q͘ ϵ͗ á
Q͘ ϭϬ͗ á

Q͘ ϭϭ͗ B
Q͘ ϭϮ͗ D
Q͘ ϭϯ͗ B
Q͘ ϭϰ͗ D
Q͘ ϭϱ͗ D
Q͘ ϭϲ͗ D
Q͘ ϭϳ͗ á
Q͘ ϭϴ͗ B
Q͘ ϭϵ͗ C
Q͘ ϮϬ͗ C

Q͘ Ϯϭ͗ á
Q͘ ϮϮ͗ B
Q͘ Ϯϯ͗ B
Q͘ Ϯϰ͗ C
Q͘ Ϯϱ͗ C
Q͘ Ϯϲ͗ á
Q͘ Ϯϳ͗ D
Q͘ Ϯϴ͗ á
Q͘ Ϯϵ͗ E
Q͘ ϯϬ͗ á

Q͘ ϯϭ͗ B
Q͘ ϯϮ͗ á
Q͘ ϯϯ͗ B
Q͘ ϯϰ͗ C
Q͘ ϯϱ͗ B
Q͘ ϯϲ͗ C
Q͘ ϯϳ͗ B
Q͘ ϯϴ͗ B
Q͘ ϯϵ͗ á
Q͘ ϰϬ͗ C

Q͘ ϰϭ͗ C
Q͘ ϰϮ͗ B
Q͘ ϰϯ͗ D
Q͘ ϰϰ͗ C
Q͘ ϰϱ͗ D
Q͘ ϰϲ͗ B
Q͘ ϰϳ͗ á
Q͘ ϰϴ͗ á
Q͘ ϰϵ͗ C
Q͘ ϱϬ͗ C

ϰϬ
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