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»PROBLEMA 1

Encontre todos os inteiros positivos n tais que existe um polinémio P, com coeficientes reais, satisfazendo
P(x1998 —x~1998) = x™ — x ™™ para todo real néo nulo x.

» PROBLEMA 2

Existe uma seqiiéncia infinita {x,,} de reais satisfazendo simultaneamente as seguintes condi¢des?

(1) |xn| < 0,666 paran =1,2,3,...;

(i1) |xm —xn| = n(n]+” + m(n]1+1] para quaisquer inteiros positivos distintos m, n.

» PROBLEMA 3

Sédo dados 75 pontos em um cubo de aresta 1, sendo que ndo ha trés colineares. Mostre que existe um tridngulo
cujos vértices estdo entre estes pontos e cuja drea é menor ou igual a 7/72.

» PROBLEMA 4

As seqiiéncias {x,,} € {yn} sdo definidas por

[ 365, sen =0
T k1 (x1986 1) 41622, sen > 1
i 1e, sen=20
Un = Vgt (y3_, +1)—1952, sen > 1

Prove que x,, # yx para todos os inteiros positivos n, k.

» PROBLEMA 5
Seja k um inteiro fmpar maior do que 1. Para n inteiro positivo, seja f(n) o maior niimero tal que 2f(™) divida
k™ — 1. Determine f(n) em termos de k e n.

» PROBLEMA 6

Sejam G o baricentro e R o raio da circunferéncia circunscrita ao tridngulo ABC. Os prolongamentos de AG, BG e
CG encontram novamente a circunferéncia circunscrita nos pontos D, E e F, respectivamente. Prove que
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» PROBLEMA 7

Seja H o ortocentro do tridngulo acutdngulo ABC. As tangentes ao circulo de didmetro BC passando por A
tangenciam-no nos pontos P e Q. Prove que P, Q e H sao colineares.

»PROBLEMA 8
Seja f uma fungio de f: R — R tal que, para cada real positivo c, existe um polinémio com coeficientes reais P.(x)
satisfazendo |f(x) — P.(x)| < cx'?%8 para todo real x. Prove que f(x) é também um polinémio.

»PROBLEMA 9

Encontre o maior n satisfazendo a seguinte condigdo: existe um grafo com n vértices, cada vértice com grau menor
ou igual a 4, tal que para quaisquer dois vértices A e B, ou eles sdo adjacentes ou existe um vértice C adjacente a
ambos os vértices A e B.

O coelho da Pédscoa determinou: prazo de entrega de 4 semanas.



